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Prz=z, &2 =6+11i—(-2+11i)o 2> =8 z=V8cis 0 = z=2 cis

As 3 raizes distintas sdo:
z,=2cis0,z,=2 cis(%n) , 2,=2 cis(%n)
Calculo auxiliar 1

(2 +0)° =(2+)*(2+) =4 —4i —1)(2+i) =B —4i) (2 +i) =—6 +3i +8 +4 =—2 +11i

Calculo auxiliar 2
1+28i  (1+28i)(2—i) _2—i+56i+28 30+55i

=6+11i

2+ 2 +0)(2 =) 22 +1°?
1.2. w#0
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Se We —sdo raizes de indice 7 de um mesmo nimero complexo z , entdo

w

a1}

z=w' =|—

w

2

e assim vem que w”Z(l) owl=lolw =lew'=—1 vw'=lez=—1vz=1
w

2) F:” ser rapariga”

P: ““ ter excesso de - peso”
P(F)=0,55=P(F)=1-0,55=0,45
P(P|F)=04=>P(P|F)=1-0,4=0,6

P(P)=P(P|F)P(F)+P(P|F)P(F)=0,55x0,3+0,6x0,45=0,435.

2.1)
P(]_7|P):P(F0P):P[FJXP(P|FJ:0,45><O,6:§.

P(P) P(P| 0435 29
2.2)

Como s@o 200 alunos temos 110 raparigas (0,55x200) e 90 rapazes.



10, %90

P (serem escolhidos duas raparigas e um rapaz ):E{mc—N 0,41

3. Como se vao extrair, em simultaneo, 4 bolas do saco entdo s6 poderdo acontecer duas
situacoes: extrairmos a bola com o numero 0 com outras 3 bolas ou extrairmos 4 bolas
com numeros diferentes de zero. Assim, na primeira situacao, o produto dos niimeros
inscritos nas bolas extraidas € zero e, na segunda situagdo, o produto ¢ quatro pelo que a
variavel X so poderéa assumir os valores 0 e 4, respetivamente.
4o 4
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A probabilidade de X tomar o valor 0 ¢ dada por — =
C 5
4
;. ’ . 5
— nuamero de casos possiveis: das 5 bolas escolher 4: °C,

— numero de casos favoraveis: das 4 bolas com numeros diferentes de zero
escolher 3 e escolher a bola com o nimero zero.

4

C
A probabilidade de X assumir o valor 4 ¢ dada por: 5C—4 = 35

4
n.° de casos possiveis : (ja foi explicado)

n.° de casos favoraveis: das 4 bolas com nameros diferentes de zero escolho os 4.

4.1.
Flx)=00e ~(4e 7+ 4)=0 we'~L —4=0
e

o4’ —4=0olef —de"—4=0s
(ex> 0,Vx€eIR| (yzex)
o)y’ —dy—4=0o
4-\32  _4+432

vV oy= =

2 2

@y:2—2\5 VvV oy=2+ 22 A
e =2-22 V "=2+ 22
c. impossivel, pois ¢*>0,Vx€IR e 2-2+2<0
ox=In(2+2+2]
. Inl2+2v2] é o unico zero de f.

4.2) Abcissa do ponto A: In(2+2+2]~1,57 B(3,22;2,83)

Altura do Triangulo ~2,83 ; Base do Triangulo ~1,57

_L57x2,83
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5.1. m=lim =" =+ w0gR
X=>—w X

Logo o grafico ndo tem Assimptotas ndo verticais quando x = —©

xIn(x+1)—xIn(x)+3x

m= lim
X2+ © X

= lim (In(x+1)-In(x))+3

= lim |In|1+ L[+ 3= n1+3 = 0+ 3=3
X2+ o0 X

b=lim |[(xIn(x+1)—xIn(x)+3x—-3x)|

X>+0

lim [(xln(x+1)—xln(x))}

1+1—]
x

1+1—
x

= lim |xIn

X2+

In

lim
X >+00 ]-

X

(lim ln{’1+y\]

20y

=1

. 1 . .
onde se fez a mudanca de variavel y=— e se reconheceu um limite notavel.
X

Conclusdao: y=3x+1 ¢aequacdo da Assimptota obliqua do grafico de f quando
X2+ ©

52. f'(x)=(xe' )= T H(—xe' ) =€ (1-x),V x<0

fr(=D=2et s f (=)=



y=fl=D)=f"(=1)(x+1) &
oy=2e2(x+1)—e?
< y=2¢’x+ e? ¢ a equagdo pretendida.

6.1.

P(a)=AB+ BC+ CD + AD =

= 1- L% 1+ 14 L _
sen o sen o
sena. 2
D 1 C A amplitude, em radianos, do angulo
o BAD ¢
: 275—((x+ n)=n—(x, OLE}E,TC[
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Figura 5
%zsen(rc—a) o AD_seizoc ,ae}ﬂ J'C[
D2 —ig(n—a) & AE=—— ,ae|%
A —tg o 2
Conclusdo: A—:—L+1=1—Cosa, E}E n[
tgao sen o 2
6.2) tan H=—+/8 , %< O<r
P (a):(l—cosa) 'sena—(senoc) " [1—cosa :senza—cosa+ Cosza:
sen’ a sen’ o
l—cosa /4
=———— VYoael=, |
sen’ a 2
1
I+ =
sen (_8) 5 =1+ tg2<9<i>coszt9=1—@00592—l
3 cos” 6 9 3

(0€2°Q assim cos§<0)
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sen@zcosHthﬁzT





