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Classificacao: O professor:

Na resposta aos itens de escolha multipla, selecione a opcéo correta. Escreva na folha de respostas o nimero do item
e a letra que identifica a opgéo escolhida.

Na resposta aos restantes itens, apresente todos os célculos que tiver de efetuar e todas as justificagfes necessarias.
Quando, para um resultado, ndo é pedida a aproximagéao, apresente sempre o valor exato.

1. Num grupo constituido por dez homens e oito mulheres, vai ser constituida uma comissao de seis pessoas.

O Marcio adora trabalhar com a Simaura.
Determine a probabilidade de os dois ficarem juntos (serem ambos escolhidos para a comissdo ou henhum ser
escolhido).
Apresente o resultado na forma de fracao irredutivel. Fxercicios

de
MATEMATICA A

ara preparar o
Exame Nacional de 2023

. , i (inclui 3 provas modelo)
2. Na figura ao lado, esta representada uma regido do plano complexo. Im(z)4

Qual das condi¢des seguintes pode definir, no conjunto dos nimeros
complexos C, a reta da figura?

(A) zxZ =4
(B) zxZ =2
(C) z+Z=4-4Im(2)
(D) z+Z=4+41Im(2)

jllm
6

3.  Considere, em C, conjunto dos nimeros complexos, os nimeros Z; = 4i —4\/§ e Z,= -8i%%e
Resolva os itens seguintes sem recorrer a calculadora.

3.1. \Verifique se os nimeros z;, e z, s&o iguais.

n
3.2. Determine o menor nimero natural N € N para o qual o nimero complexo ( Ziiaj € um imaginario puro
_ . — 5
de coeficiente negativo.
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4, No conjunto dos nimeros complexos C, sabe-se que, no plano complexo, os afixos dos nimeros \/59 10 ¢ \/§e 5
sédo vértices consecutivos de um poligono regular com centro na origem do referencial.

Qual é a area desse poligono?

(A)3 B) \3 (C)6 (D) V6

. x 6
5.  Considere, em C, a equagdo z° =729.
Determine, sem recorrer a calculadora, a solugdo da equacéo cujo afixo pertence ao terceiro quadrante.

Apresente o valor pedido na forma a+bi,com a,beR.

6.  Considere, em C, conjunto dos numeros complexos, a condi¢éo |Z -4+ i| <2 A 0LArg(z—4+1) S% :

Em qual das opg¢Bes seguintes estéd representado, no plano complexo, o conjunto de pontos definido por esta
condicdo?
(A) (B)

Im(z) 4 Im(z2)4

O [N Re(z) 0 Re(z)

D

©) (D)

Im(z)¢ Im(z)4

\ > >
O J Re(2) O Re(z)
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7. Seja f uma funcéo de dominio R. )
Sabe-se que f'(5)=-3. :
. . f(x)-f(5)
Qual é o valor de >I<I—Tf>—25—x2 ?
3 _5 10 _3
) 3 ®) -% © X« (D) 3
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8.  E dada afuncéo ¢, de dominio R, definida por g(x) = sen3(x +e)+ ex?—e.
Qual é o declive da reta tangente ao grafico de g no ponto de abcissa —€ ?
2 _e e
(A) 2e B) -5 © %

X
COSvZ

9.  Considere a fungéo f, de dominio R, definida por f(Xx)=4 X—=

Resolva os itens seguintes sem recorrer a calculadora.
9.1. Para um certo nimero real o pertencente a |0, t[, sabe-se que sen
Determine f (a)x (ot —1) .

9.2. Averigue se a funcéo f é continuaem X =T.

(D) —2¢?

se X<T

Iogz(x—n+8)—% se Xz

a_\3
2 3

10. Considere a funcéo g, de dominio R™, definida por g(X) = X |n(3€2x +4) - 2x2.

O grafico de g tem uma assintota de equacdo Yy =MmX.

Sem recorrer a calculadora, determine m.

2
11. Sejafafuncéo, de dominio R\{0}, definida por f(x)= x%eX.

11.1. Sem recorrer a calculadora, estude o gréafico de f quanto & existéncia de assintotas verticais e, caso estas

existam, escreva as respetivas equacoes.

11.2. Considere a reta S, secante ao grafico de f, nos pontos de abcissas a e 2, com a e] 0, 2[.

Sabe-se que o declive dareta S é 5.

Determine, recorrendo as capacidades graficas da calculadora, o valor de a.

Na sua resposta:
—apresente uma equacao que lhe permita resolver o problema;

—reproduza, num referencial, o(s) grafico(s) da(s) funcao(des) visualizado(s) na calculadora que lhe

permite(m) resolver a equagéo.
—apresente o valor pedido arredondado as décimas.

Se, nos calculos intermedios, proceder a arredondamentos, conserve, no minimo, duas casas decimais.

12. Considere a fungéo h, de dominio R, definida por h(x) =1In <2X2 +8).

Considere ainda a reta t, tangente ao gréafico de h no ponto P.

Sabendo que t € aquela em que, de todas as retas tangentes ao grafico de h, a que tem o maiof declive,-determin

a abcissa de P.

FIM
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COTAGOES
Item
Cotacéo (em pontos)
. 2. 3.1. 3.2, 4. 5. 6. 7. 8. 9.1. 9.2, 10. 11.1. 11.2. 12.
16 8 16 16 8 16 8 8 8 16 16 16 16 16 16 200
Formulario
Trigonometria "m#zl (senu) =u' cosu
x—0
sen(a+b) =sena cosb+senb cosa _ (cosu) =—U' senu
lim Inx _g
X—>+00 X .
cos(a+b) =cosa cosh—sena senb ) (tgu) = Wl; -
lim £- =+ (peR)
X—>+0 X U L
Complexos @)y=ue
. n . - ~
(peue) —pe"® Regras de derivacao @Yy =ua'lna (aeR"\{1}
-9+2k7t (N1 1 '
. u+v) =u" + Vv U
Ype' :\/geI n (ke{0,..n-eneN) (+v) (Inuy =%
(uv) =u" v+u Vv' .
.. L log, u) =Y aeR"\{L
Limites notaveis (u) UV — U (1082 W' = gina ¢ )
v) =y

Iim(1+%)n:e (neN)
Ny _ n-1 .

. senx _ (u)Y=nu"u ((eR)
lim =0~ =1
x—0 X
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