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Na resposta aos itens de escolha mdltipla, selecione a opcao correta. Escreva, na folha de

respostas, o numero do item e a letra que identifica a op¢cao escolhida.

Na resposta aos restantes itens, apresente todos os calculos que tiver de efetuar e todas as
justificacdes necessarias. Quando, para um resultado, ndo é pedida a aproximacao,

apresente sempre o valor exato.
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1. Qual das seguintes proposicdes € verdadeira?

(A) Voy,a, € ]0,% [, a; < oy, = senay > sena,
(B) Vay,a, € E,n [, o, < a, = cosay < cosa,
(C) EIaE]n,?[:tga:ZOZO

3m 1 2019
(D) 3a€]—,2n[:sena= ——— A cosqa=—
2 2020 2020

2. Na figura esta representado um quadrado [ABCD], de lado 2. D A c
O ponto M é o ponto médio de [BC].
O ponto P desloca-se sobre o lado [CD] e, para cada posicao do ponto P,
M
considere $ a amplitude do angulo PAD (B € [0, ED
B
2.1. Mostre que a area do triangulo [AMP] é dada, em funcao de B, por: ) !

AB)=2—1tgh

2.2. Considere agora as fungdes reais de variavel real f e g definidas por:
fx)=2—-tgx e g(x)=2senxtgx+2

Determine, recorrendo a processos exclusivamente analiticos, as abcissas dos pontos de
intersecao dos graficos das fungdes f e g.

A
y

3. Na figura esté representada, num referencial o.n. Oxy, a circunferéncia !
de centro C que pode ser definida por: /\

(x—2)2+(@+1)2=10 2 x

v

Sabe-se que A e B sao dois pontos da circunferéncia e que a areada B8

 x , 20T
regiao sombreada é -

3.1. Qual é o valor do produto escalar CA - CB?

(A) —=50+/3 (B) -5 (C)5V3 (D) 5
3.2. Considere também o ponto D, ponto de interse¢do da circunferéncia com o semieixo positivo

das abcissas.
Determine a equacao reduzida da reta t, reta tangente a circunferéncia no ponto D.
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4.

5.

p

Considere, num referencial 0.n. Oxyz, um prisma triangular reto.

47

Sabe-se que uma das bases do prisma esta contida no plano a de equagao —x + %y tz-—=0e

qgue a outra base esta contida no plano 3 que contém o ponto A de coordenadas (1, 2, 3).
4.1. Em qual das opg¢des se encontra uma condigao que define o plano ?

(A) 2x—5y—2z+14=0

(B) 5x—2y+2z—-7=0

(C) —x+§y+z+7= 0

(D) 4x—10y —4z+14=0
4.2. Determine o valor exato da altura do prisma.

4.3. Considere os pontos B, C e D, dos quais se sabe que:
* 0 ponto B pertence ao plano a e tem abcissa e ordenada igual a 1;
* 0 ponto C pertence ao plano a e ao eixo das ordenadas;

» 0 ponto D pertence ao plano de equacgao y = 1 e tem cota igual ao cubo da abcissa;

« 0s vetores BC e 0D s&o perpendiculares.

Determine a abcissa do ponto D, recorrendo a calculadora grafica.

Na sua resposta:

* equacione o problema;

* reproduza, num referencial, o(s) grafico(s) da(s) fungéo(des) que visualizar na calculadora e
que lhe permite(m) resolver a equagao, devidamente identificado(s);

» apresente a abcissa do ponto D, arredondada as milésimas.

Para um determinado valor real a, considere a sucessao (u,,) definida por:
u1 =a

1-u,
Uyt =T, vn €N

Qual é o terceiro termo desta sucessao?
1-a
(A) =5

(B) ="
1+a

C)—

1-a
(D) ==

A
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2n+5
n+1’

6. Considere a sucessao (u,) de termo geral u,, =

6.1. Estude a sucesséao (u,) quanto a monotonia.
6.2. Prove que a sucessao (u,) é limitada.

6.3. Considere a progressao aritmética (v,), da qual se sabe que os dois primeiros termos sao
iguais aos dois primeiros termos da sucessao (u,).

Calcule a soma dos 20 primeiros termos de (v,,).

7. De dois vetores u e v, sabe-se que:
« |l =3
« I7ll=5
e sena = %, onde a é o angulo agudo formado pelos vetores i e v.
Qual é o valor de ||u + V||?

(m% (B) 6 (C) 15 (D) 36

- FIM -

COTACOES

Item

Cotacao (em pontos)
1.121.22.(3.1.[3.2. |41.|4.2. |43.|5.|6.1.[6.2. |63.|7.
8|20 |20 | 8 [ 20| 8 |20 [ 20 |8 | 20 | 20 | 20 | 8 | 200
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