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TESTE DE AVALIACAO GLOBAL — MATEMATICA A
11.° ANO
PROPOSTA DE RESOLUGAO

1. A circunferéncia tem raio \/g

Tomando [MN] para base do triangulo, tem-se:

ﬁx(_ﬁJ _

3

Y4
ltura = |\/3 cos 2| = =
altura ‘ S ‘ 5 5

base = Zxﬁsins?ﬂzzx/gx%:\/g

NP 33

A éarea do tridngulo é igual a 2 2 _

e
Opcao correta: (B)

—_

O TR—Y
(c) AO-(AE+EOQ)=AOC-AC= HAOH =5% =25 (proposigdo verdadeira)

e e ——  — —— —p
(o) OE- ( EA+ AO) =0OE-EO= —HOEH =-25 (OE (Eﬂ + Kﬁ) =25 & uma proposigéo falsa)
Opcao correta: (D)

. : 1
3. limu, = hm(2+ﬁj =2 por definigao de limite de uma sucess&o, tem-se:

VéeR', IpeN: n2p=u,-2/<s

Opcao correta: (B)
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4,
(A) 1xi£r§(f og)(x) nao existe, pois lxlirgg (x)=9(2)=3 e 3 ndo é ponto aderente a
D, =]-o0,—4]U[4,+o .
(B) lim (f o g)(x) né&o existe, pois lin} g (X) =0 (4) =1 el n&o éponto aderentea D, .
X—4 X—
(C) Xlirg(g o f )(x) existe, pois Xli_)rg f (X) =f (—4) =0e Dg e 1X1_r>r3g (X) = g(O) =2.
(D) lin_lz(g o f)(x) nao existe, pois —2 nao é ponto aderente a D;.

Opcéo correta: (C)

5. Tendo o grafico de h uma assintota vertical bilateral de equagdo X = —1, os limites laterais de h em

X =—1 s3o infinitos.

1
Como h'(X)<Oc>—1<Oc>X+1<O<:> X <—1, afungdo h é decrescente para X < —1.
X+

E como h'(X) >(0<>X>-1, afungao h é crescente para X > —1.

Assim, tem-se lim h(X)=—oo e lim h(X):—OO, pelo que lin}Ih(X)=—oo.

X——1" x——1*

Opcao correta: (A)

61 0B=0C=1e BéC:%_za - %

a=

z
6

— —y — RN A 5 2 VA
BC =OB +0C —2xOBxOC><cos(BOC):1 +1 = 2xIxlxeos| o |=2-2x= =2~

BC =+/2-4/3

6.2 As coordenadas do ponto B s&o, em funcédo de « (COS a, sin a) .

T . (7
As coordenadas do ponto C sdo, em fungdo de « , (cos(z—aj,sm(a—an, ou seja,

(sina, cosa).
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d (a) = d(B,C) :\/(cosoz—sina)2 +(Sil’1a—COSOl)2 :\/2(cosoz—sin05)2 =

=\/2(0052oz—ZSinozcoscHsin2 a) =\/2(1—2sinacosa) =2 -4sinacosa

6.3 d(a):\/i<:>\/2—4sinacosa —2=>2—4sinacosa =2 <>sinacosa =0 <

<sina=0vcosa=0 < a=0
— e
impossivel ae 0,*[

em [0,£
4

Verificagdo: d (O) —J2—4x0x1=+2

Para a =0, o tridngulo é retangulo em O, medindo a sua hipotenusa \/E .

7.1 As coordenadas do ponto de interse¢do do plano CDV com o eixo Oz sao da forma (0, 0, Z),
com ZeR.

Assim, tem-se: 6 x0—-8x0+252=84 <z =§—i )

84
As coordenadas do ponto de intersecéo szo | 0, 0, 55 )

72.B=C+CB=C+DA

DA =-AD tem coordenadas (0,1,—4)

B tem coordenadas (—4+0,—1+1,4+(—4)) :(—4,0,0)

Alternativamente:
B=A+DC
D=A+ AD tem coordenadas (0+O,3+(—1),0+4) =(O,2,4)

DC =C - D tem coordenadas (—4—0,—1—2,4—4) =(—4,—3,0)

B tem coordenadas (0+(—4),3+(—3),O+0) = (—4,0,0).
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7.3 AD(0,—1,4)
D = A+ AD tem coordenadas (0+O,3+(—1),0+4) =(0,2,4).

CD =D-C tem coordenadas (0—(—4),2—(—1),4—4) =(4,3,0) )

AD - CD=-3. ||E||:\/02+(—1)2+42:Jﬁ; |ICD||=V42 +32+0> =5.

-3
A amplitude do angulo das retas AD e CD ¢ arccos (ﬁj ~81,6°.

\/ﬁx5

7.4 Seja ﬁ(a,b,c) um vetor normal ao plano ADV .
Tem-se: N-AD=0 AN-AV =0.

AD(0,-1,4) e AV(3-0,-2-3,2-0)=AV (3,-5,2).

(a,b,c)-(0,-1,4)=0 (-b+4c=0 b=4c b=4c
= = =
0 3a—-5b+2c=0 3a—-20c+2c=0 a=6c

(a,b,c)-(3,-5,2)
Obtém-se, entao, ﬁ(6C, 4c, C) (C ER); assim, para C=1, por exemplo, temos ﬁ(6, 4, 1).

Uma equaco cartesiana do plano é da forma 6X+4y+z=d , com d eR.
Considerando-se o ponto A(O, 3,0) e o vetor ﬁ(6, 4, 1) , obtém-se:

6x0+4x3+0=d<=d =12

Concluindo, 6X+4Yy+2z =12 é uma equagéo cartesiana do plano.

B 2n+1 _6n+l _2[’1 _6n B 2n+1 _6n+1 _3)(2n —3X6n .

8.1 un+1 _un 3n+1 3n 3n+1 3n+1
2x2"—6x6"—(3x2"-3x6") _on_ n
= (1 ): 2 31X6 <0(VneN)
3n+ 3n+

(Un) € uma sucessao decrescente.
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o0

8.2 limu, =lim2 3_n6 zlim(z——ij=lim(§j —1lim2" =O—(+oo)=—oo

W, 2
vVneN, — =—; logo, (Wn) € uma progressao geométrica de razao % .

Alternativamente:
Lo2"—6" . 2"—6" 2"x3" 2"-6"+6" 2" (2
W,=u+2'=———+2"=——+—— = - =—=|=
3 3 3 3 3 3
(Wn) € uma progressao geométrica, pois é definida por uma expressao da forma a", com a real,
< 2
sendo a sua razao ? .

9.Afuncdo f écontinuaem X=1 seesése lim f (X)= lim f (X)= f(l).

x—1" x—1*

lim £ (x)= f (1) =1-k

X—1"

lim f (x) = lim “X STEERy im [ £2X=3 3—11m )(X_l):lim X*2_n
x>l x> xel* X2 — x> )(x_l) x>\ x+1
Tem-se, portanto, 1 —k = V2 esk=1-+2.
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10. D, =R
g'(x)=(x*-6x’ +2)' =4x° 12X
g'(X)=0<4x’ —12x=0 < 4x(X' =3)=0 < x=0vx’ -3=0 &

SX=0vX =3 X=0vX=—+3 vX=43

X —© —\/3 0 \/5 400
4x - - - 0 + + +
x> -3 + 0 - - - 0 +
g'(x) - 0 * 0 - 0 ¥
Monotonia e Min. Max. Min.
extremos de J \ -7 / 2 \ -7 /

g é crescente em [—\/5, 0] eem [\/5, +oo|:.
0 ¢ decrescente em J—oo, \/ﬂ eem [0, \/5] .

g tem maximo relativo 2,em Xx=0.

g tem minimo relativo e absoluto —7, em X= 3eem X=\/§.

' 2X2+2)’ 4x 2X
1. f'(x :(\/2x2+2) :( = -
() W2t +2 202 +2 V2 +2

Os declives das retas a e b sao:

m, = f'(_l):&:_l
2x(~1)" +2
m = f'(1)=—2L

N2x1%+2

Como M, XM, =—1, as retas a e b sao perpendiculares.
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12. Para N =1, obtemos uma proposigdo verdadeira: 1=1°.

Para averiguar a hereditariedade da propriedade, consideramos que a propriedade é valida para N, isto
é, que se tem VneN, 1+3+5+...+(2n—1):n2 (hipétese de indugéo), e vamos provar, usando a
hipotese de inducdo, que a propriedade € valida para n+1 ,

ou seja, que se verifica:

vneN, 14+3+5+..+(2n-1)+(2n+1)=(n+1)".
Com efeito, temos: 1+3+5+...+(2n—1)+(2n+1):n2+2n+1:(n+1)2

Como a propriedade ¢ valida para N =1 e é hereditaria, pode-se afirmar que:

vneN, 1+3+5+...+(2n—-1)=n’

13. Admitindo que o grafico de § tem uma assintota obliqua em 400, o seu declive é dado por:

tim I _ g DO D) (M) Y ) oy
X—>+0 X X—>+00 X i;ly?{ Yo+ y+1 y >+ y y+1
y—+©

€ a sua ordenada na origem & dada por:

lim (g(x)-2x)= lim (h(x-1)-2x) =

X—> 400 X—> 400 i;ly?i y—>+o©
e
= lim (h(y)-2y-1)= lim (h(y)-2y)-1=-3-1=-4

y—+o0 y—+o0

A equagéo reduzida da assintota obliqua ao graficode J ,em +o©,¢é y=2X—-4.

14. Introduzindo os dados numa calculadora, obtém-se:

raiz

Fo1 Aches
= 1: Estatisticas de uma varidvel...
A B fs D i = 3 D 3
4 It ] CH|  [2: Estatisticas de duas varidveis... Lista %: [af) hod | B B 1
» 3: Regressdo linear (mx+b).. [ | usavi[og L = =LinRegh
1 P 51 4: Regressdo linear (a+bx)... » : : | 1 51 Titulo 855,
o T I_l 5: Reta mediana-mediana.. nfianca P § GURICH Regequsnic] n | —1 1 1
= | 191 107 | 6: Regresso quadrética cos  »| |l Lista de trequéncias: |1 107 | |RegEqn |m*x+b
: 2% 153 7: Reegrssfio ciibica ... | Lista de categorias 153 m 5.02988
[ | | 8: Regressdo quartica... | L t t i *
4 45 224 I = 4 2
= 1 T 9: Regressdo potencial | __Inclul cateaorias: = 1l 4| b | 7.05586
57 295 A:Regressdo exponencial .. = | |ok| | cancetar 295 r 09872915
| 41 o | . L L £ 1| =" Regressio linear (mx+b)" q|»

equacao reduzida da reta de minimos quadrados:

y =5,030x35+7,056 ~183(cm’ )

FIM
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y =5,030%+7,056

estimativa para o volume de uma amostra desta substancia com 35 gramas de massa:




