(:/‘”
“1'\0 !

Ma temat‘ca

Proposta de teste de avaliacao

Matematica A

11.° ANO DE ESCOLARIDADE

Duracéo: 90 minutos | Data:




. ~ Il Al
Proposta de teste de avaliacao 5XIMO 7/ ‘
Matematicd -

=3

f

CADERNO1 (45 minutos — com calculadora)

1. Na figura esta representado o tridngulo [ABC ] .

Sabe-se que:
- AB=10
. BAC=15°
. CBA=135°

+ h é amedida da altura do tridingulo [ABC ] , relativa ao lado [AB] .

Qual é o valor de &, arredondado as centésimas?

(A) 2,68 (B) 2,59
(C) 3,66 (D) 3,70

2. O tridngulo [PQR] da figura representa o esquema de um terreno em que P_Q =50 m e PR=30 m.

R
70°

30m 10)

50 ™
P

Sabe-se ainda que o dngulo PRQ tem 70° de amplitude.
2.1. Qual é, em graus com arredondamento as centésimas, a amplitude do &ngulo RQP ?
(A) 34,32° (B) 75,68°

(C) 42,00° (D) 34,06°

2.2. Determine a area do terreno.

Apresente o resultado em metros quadrados arredondado as unidades.
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sin x

3. Considere a funcdo f definida em ] 0, n[ por f (x) = s .
cosx

3.1. Determine o valor exato de f (%IJ .

Apresente o resultado na forma a + bJZ ,com a,b,c0Z.
32. Sejaa D}O, kid [ .
2
Mostre que f(%—ajxf(g+aj =1

3.3. Existem dois pontos A e B pertencentes ao grafico da funcdo f , de abcissas x e x+1,

respetivamente, cujas ordenadas também diferem de uma unidade.

S
F(x)+1 B
7(x) 4
19) X x+1 >

Determine, recorrendo a calculadora grafica, a abcissa do ponto A.

Na sua resposta:
- equacione o problema;
- reproduza num referencial o(s) grafico(s) da(s) funcio(des) visualizado(s) na
calculadora que lhe permitem resolver a equagéo;

- apresente o valor pedido arredondado as centésimas.
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Caderno II (45 min — sem calculadora)

4. Considere o tridngulo [ABC ] em que:

. AB=8
. BC=7
. AC=3

« M ¢ o ponto do lado [AB] tal que [CM ] ¢ uma mediana do tridngulo.

G\

4.1. Mostre que a amplitude do angulo BAC ¢ igual a 60°.

4.2. O comprimento de [CM ] é igual a:

A) 27 ®) 13
(C) 55 D) 37

5. Qual é o valor de arctan (— \/3) - arcsin(sini;j ?

' Porto
Editora

aximo

Matematicd A

f

— "\h



Proposta de teste de avaliacao

6. Considere a fungao f definida em } 0, %[ por f (x) =

sin® x

2cosx

ximo

(1/

\\J\Nt\ema“ca - //

Na figura esta representada, num referencial o.n. xOy, a circunferéncia de centro na origem e

raio 1 bem como areta r de equacdo x=1.

Sabe-se que:

yA
« oponto A se desloca ao longo da circunferéncia, no d
primeiro quadrante; D
)y A
- asemirreta O A interseta areta » no ponto D; Y
« oponto C tem coordenadas (1,0);
a
« oponto B pertence ao eixo Ox e tem abcissa igual o B c x
adoponto A.
Para cada posi¢cdo do ponto A, seja @ a amplitude, em
radianos, do angulo COA.
6.1. Mostre que, para cada D}O , g [ , a area do trapézio [ABCD] € dada por f (a) .
6.2. Seja ,B’D}O , %[ tal que tan 8 =2 . Determine f(,B) .
6.3. Se CD=1,adreado trapézio [ABCD] € igual a:
1 1
A) - B) —
A) 2 (B) 5
T 3
c - D) -
© 2 (D) 2
6.4. Determine AD sabendo que OB = >
FIM
Cotacoes:
Caderno 1 Caderno 2
21.)22.|31. | 3.2. | 3.3. | Total 4.1. | 4.2. 5. 6.1. | 6.2. | 63. | 6.4 | Total
10 | 10 | 20 | 20 20 20 100 15 10 10 20 20 10 15 100
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Proposta de resoluciao

Caderno I

DBC =180°~ CBA = 180°~135°= 45°
Seja h=CD e BD=x.

ﬁ=tan45°«:ﬁ=l«: h=x
X X

MO ( 1/‘
X\
\\J\Nt\emat\ca A //

=tanl5°® = L =tanl5°® =
h+10

x+10 | 7=
= h=htan15°+10tan15° <
< h—htan15°=10tan15° <
= h(l-tan15°) =10tan15° =
- h= 10tan15°
1-tan15°
h=3,66

Resposta: (C)

2.1. Pela Lei dos Senos, temos:

sin 70 _ sin Q - sinQ = 30sin 70
50 30 50

Como sinQ =0,5638 , vem Q =34,32°, ou seja, R@P =34,32°.

Resposta: (A)

2.2. QIAJR =180°-70°-34,32°= 75,68

Seja h a altura do tridngulo [PQR] relativa ao vértice R .
I < in (75,68°)

30

h=30sin(75,68°)

PQxh _50x30sin(75,68°) _

=727
Arog =75 2

A 4rea do terreno é, aproximadamente, igual a 727 m?.

sin x
f(x)=1+cosx’ xD]O,n[
S
31 f[S_“]= e _ 2 _ 2 __ 2 _
6 1+cos5—1t 1-@ 2-43 2(2_\/5)
6 2 2
2+3 2+3 _2+\/§=2+\/§

) (2—@)(2+\/§) - zz_wg)z T 4-3
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30 m =0

75,68°
D . 50 W

Calculo auxiliar

L (Sm_ . n)_ . m_1
sin| — |=sin| 1—— |=sin— =—
6 6 6 2
(Sn)_ ( T _ T _ NE)

cos| — |=cos| m—— |=—cos—=—
6 6 6 2
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o (2 } aj o (2 ¥ aj cosa cosa
3.2. f(g—ajm‘(gﬂrj: X =1 - ><1 — =,
+ -_—
1+cos(n—a’j 1+cos(n+a’) sina sina
2 2
_ cos’ a _ cos’a _cos’a -
(1 +sin a') (1 —sin a') l-sin*a cos’a
3.3. Aabcissado ponto A ¢ asolugdo da equacdo f (x + 1) =f (x) +1
A
. B sin (x + 1) N ¥,
Introduziram-se na calculadora as fungdes y, = f (x + 1) =
1+cos (x + 1)
sin x . .
v,=f (x) +1=———+1 e determinou-se a abcissa do ponto de
1+cosx
intersecdo dos respetivos gréficos, obtendo-se o resultado que se apresenta
ao lado.
Assim, x=0,99 . ol 09894 x
Caderno I1
4.1. Pelo Teorema de Carnot,
~ C
a’ =b’ +c* —=2bcxcos A
~ ~ b=3 // Ll =7
77 =37 +8" —2x3x8%Xcos A = 49=9+64—-48xcos A = &
~ - A A B
<=»48><cosA:9+64—49«=>cosAzﬁwcosA:l c=8
48 2
Logo, como BAC ¢ um angulo agudo, BAC =60°.
4 . N . _1—=_1
4.2. Se [CM ] ¢ uma mediana do tridngulo entdo AM = EAB = EXS =4.
Aplicando novamente o Teorema de Carnot, com CM =x.
2 _ 22, 42 2 1 C
X" =3"+4"-2x3x4%xcos60° = x" =9 +16—2><12><5 -
>0 g),// X
- x*=25-12 = ¥ =13 = x=4/13 /NS
A 4 M B

Resposta: (B)

5. arctan (—\/3) —arcsin(sini;j =x-y
arctan(—\/g)=x = tanx=—\/§DxD}—£,£[ = Xx=-
2 2
. ( 41tj_ [ B
arcsin| sin— [=y < arcsin| ——— |= y =
3 2
V3 T T
e siny=-——0Oyl|-——=,=| = y=-
y=-—-Hy [ 5 2} y

3
4z s b T T
t: -3 |- 1 n— |[=x—-y=———-| —— |=——+—=0
arc an( \/_) arcsm(sm 3} X 3 ( 3] 313
Resposta: (D)
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6.1. ﬁ:cosa’, BA=sina e CD =tana
OCxCD OBXBA

A[ABCD] A[OCD] A[OBA] 2 2

Ixtana@ cosaxsina 1(sina . _sina
= - =— —sinacosqa | = tana >
2 2 2\ cosa cos
: 2
1, sina —sin @ cos’ @ 1xsma’(1—cos 0')
2 cosa 2 cosa
1 ><sina’sinzaf _sin’a 1-cos’a =sin* @
2 cosa 2cosa
Portanto, a érea do trapézio [ABCD] é dada por f(a).
6.2. tanSB=2
2 2 1 1 2 1
+ Como I+tan” f=———,vem |+2° =——— = 5=——— < cos” f=—
cos cos” B cos” 8

Sendo /J’D}O,g[, cos >0 pelo que cosﬁz\gz—

+ Dado que sin* B+cos* B=1, temos sin2,6’+§:1 e sinzﬁZI—é - sinzﬁzi

4 2
Como DO,E[,sin >0 pelo que sin :\/::—
B } 5 B>0 peloq B 5° 05

2) 22y
TR R RO

NN

63. CD=1« tana =1. Logo, como aD}O,g[,temos a=

3 2
.3 T Q Q 1
. sin Z ) ) E 1
Portanto, se CD = 1, A[ABCD = ( ]: = = x2 =_
2005( J 2 x Q 2 2 4
2
Resposta: (A)
6.4. A(cosa’,sina’) e D(l,tana’)
— 1
BZE = cosa =— . Como al:l}o [ temos @ =— pelo que sinad =— e tana \/_

Entdo, A(%,g] e D(l,\/g) pelo que

4] {52 4] (2] i

OD OA 1+AD

= e =

OB 1

Em alternativa, pelo Teorema de Tales, ~1+AD=2 « AD=1.
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