Proposta de teste de avaliacao

Matematica A

11.° ANO DE ESCOLARIDADE

Duracio: 90 minutos | Data:
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CADERNO 1 (60 minutos — com calculadora)

Em R, a equagéo cos(x—T[) =-TI:
(A) admite a solucdo x =-TTI;

(B) admite a solugdao x =TT,

(C) admite a solucdo x=0;

(D) ndo admite solugao.

Num referencial ortonormado Oxy, uma reta r admite a equacao J3x-3 y+2=0.

A inclinacdo, em radianos, dessa reta é:

(A) V3

g

B

B) =
Tt

(C)g
Tt

®

Seja a o plano de equagdo:

2x-mz=0
e t areta de equagdo:
x=4+A
y=2 , AOR
z=-2-3A

O valor de m para o qual o plano a é paralelo a reta ¢ é:

(A) -3

B) 3

©) V2
V2

(D) 3
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Na figura esta representada, em referencial ortonormado Oxy, a circunferéncia trigonométrica.
Seja @ a amplitude do angulo AOB , em radianos.

§
D C

S

N
v

=

4.1. Mostre que a drea sombreada, para cada valor de & , é dada por:

1
A(a) =Z(T[—40' +2tana)
4.2. Calcule A(’—;j . Apresente o resultado arredondado as décimas.

4.3. Seja d amedida da distanciade O a C , para cada valor de a D}O, 1—2-[[

1

4.3.1. Mostre que d = .
cosa

4.3.2. Determine o valor exato de & para d = V2.

Apresente o resultado com denominador racional.

Considere um referencial ortonormado Oxyz e seja [ o plano de equagéo x—3y+2z=5 eo
ponto M de coordenadas (2, -3, 1) .

Determine:

5.1. um ponto do plano [ e um vetor normal a esse plano;
5.2. uma equagdo vetorial da reta r que passaem M e é perpendiculara £ ;
5.3. uma equagio do plano y, paraleloa £ que contém o ponto M ;

5.4. a equagdo reduzida da superficie esférica de centro no ponto M que é tangente ao plano [ .

Considere a figura ao lado, onde: G £
. [ABCD] € um quadrado de 4rea x;

. [CDE] € um tridngulo isdsceles e retangulo em E. ’ ?
Calcule DBIDC - DBICE . )
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Caderno II (30 min — sem calculadora)

1. Na figura abaixo esta a representacdo grafica da funcdo g definida por g (x) =sinx, xJ [O, 2T[[ .
A
Tal como a figura sugere, g (k) =g (g T[J . "

O valor de k é: | .

A) =

B) -T

(C) —Tt

D) —T1

2. Uma equagdo do plano @ que passa no ponto A(—2, -4, - 6) e é perpendicular a reta r definida

pela condicdo x=-20z=0 é:

(A) x=-2 B) y=-4 (C) z=-6 D) z=0

3. Na figura abaixo esta representado, num referencial ortonormado xOy , um octdégono regular inscrito

numa circunferéncia de raio 2. 14
. G
3.1. Determine:

3.1.1. as coordenadas dos vértices do octégono;

3.1.2. a equacido reduzida dareta EF ;

3.1.3. uma equagdo vetorial de uma reta s perpendicular a AC A 19

que passe no ponto A;

3.14. cosa, sendo @ o angulo formado pelos vetores OF B D

e OC.

3.2. Calcule o valor exato da area da zona sombreada.

4. Resolva a seguinte equacdo trigonométrica.

tan2x23,xD}_—T[, }
2

FIM
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Cotacoes
Caderno I
1. 2. 3. 4.1. | 4.2. | 4.3.1. | 4.3.2. | 5.1. 5.2. 5.3. 5.4. 6. Total
8 8 8 16 10 12 10 6 12 12 18 20 140
Caderno II
1. | 2. | 3.1.1. | 3.1.2. | 3.1.3. | 3.1.4. | 3.2. 4. Total
8 8 8 8 8 4 8 8 60

Propostas de resolucao

Caderno I
cos(x—ﬂ):—ﬂc» —COSX=-Tle< COoOsx =Tl
—-1<cosx<l, OxOR

Logo, cosx =TI ndo admite solucdo uma vez que TT>1.

Resposta: (D)

N

\/gx—3y+2:0 = —3y:—x/§x—2 = y:?x+§

3 T

m=tanf - tanfd=— o @=—rad
3 6

Resposta: (C)

Um vetor normal ao plano a tem de coordenadas ;z;(\/i, 0, —m) e um vetor diretor dareta t é ut(l, 0, —3) .

NG

allt = ny 0w = ng =0 = V2,0, =m){1, 0, =3)=0 = V2+3m=0 = 3m=-2 = m==""

Resposta: (D)

y
. Area de um circulo: A, =T0" ol C
B
Neste caso, A, =Tl u.a.
I sino
T — 2Tt rad a
0| cosa Vi
A — a rad
T _a
A | S
. LT a
A area do setor circular BOD ¢é Z_E

Ixtana _ tana
5

A area do tridngulo [OAC] é
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m a tana «a tana 1
=+ a_n a+ =—(T—4a +2tana)=Ala

Asomhreada 4 2 2 4 4( ) ( )

4.2, A( j-l T[——T[+2tan ’—T 1 ——+2J_j —ﬂ+£=06ua
3 4 3 4 12 2

O0A 1 — 1
43.1. = =cosq = =—=cosa = OC =

ocC ocC cosa

4.3.2.

1 1 2
=2 & cosa=— - cosa’=7 - a=

cosa 2

5.1. P,(1, 0, 2), por exemplo
ii;=(1, =3, 2), por exemplo
5.2. 4, =iy =(1, -3, 2)
ro (x oy z)=(2, =3, 1)+k(L -3, 2), kOR
53. BlIA = n; =k,
Para k=1: ii; =7, =(I, =3, 2)
x-3y+2z+d =0

MOA: 2+9+2+d =0 = d=-13
A x=3y+2z-13=0

5.4. Seja T o ponto de tangente do plano com a superficie esférica. —_

Vamos determinar as coordenadas de um ponto de tangéncia.

O ponto T € o ponto de interse¢do com o plano [ da reta que passaem M e M
¢ perpendicular ao plano £ .

Uma equagdo da reta MT é:

(x, 3, 2)=(2, =3, 1)+k(L, -3, 2), kKOR
x=2+k
y=-3-3k, kOR
z=1+2k

Como o ponto T pertence ao plano [3:

2+k=3(-3-3k)+2(1+2k) =5 < 2+k+9+9k+2+4k =5 ~ 14k=-8 - k=-2

T(Z—i, —3+2, 1—§j,ouseja, T(m —2, —lj
7 7 7 7

77
=[] =2
MT=T-M = (170 —%, —%)—(2, -3, 1):(—3, % —%)
FZHMT“:\/16+144+64 :\/ﬁ

7 7
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312, EF=F-E=(\2-2.\2)
i P02 ann s

m = = =
N ) 2-4 -2
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A equacdo da superficie esférica é (x—2) +(y+3) (z 1) —E ou seja:
(x=2) (33 #(z-1) =
e o V2 _
6. DBIDC =~/2x x~/x xcos45° =+/2x x xxT—x
—2 —2 —2 —2 — —2 —
DB =AB +AB < DB =2AB ~ DB =2x « DB=+2x
—2 —2 —2 =2 —— — —2 X — 2x
CE +ED =CD < CE +CE =x = 2CE =x =« CE =— « CE=———
21, 2
D—B@:\/ﬁx\/;_xxcoswwz—x
Portanto, Bﬁﬁ—ﬁﬁ=x—(—x)=2x.
Caderno 11
1 Oq-p=T
5 5
2M-k=— = kzgn
5
Resposta: (B)
2. Um vetor normal ao plano & € colinear com o vetor diretor da reta dada.
Entdo, n=u, =(0, 1, 0).
A equagdo do plano a é y+d =0.
Como o ponto A pertence ao plano & , entdo:
—4+d=0« d=4
Entdo, aequagdodoplano a é: y+4=0 y=-4
Resposta: (B)
o, = o A
3.1.1. 360°:8=45 y kG
cos45°—0M £—%w0M=\/§ q I
2 2 2 :
_ 2/
Sin45°=g W \/5 450 E E
A 1) M [ x
A(=2,0). B(-V2. ¥2). (0. -2). D(v2. -\2),
E(2,0), F(V2,42). G(0, 2) e H(~2, V2) B D
C
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:(—l—ﬁ)x+b
E(2, 0)
:(—1—\/§)x2+b e b=2+202
EF: y=(-1-V2)x+2+242

3.13. AC=C-A=(2, -2)

7] (1, 1) , por exemplo.
st (x y)=(=2, 0)+k(1, 1), kOR
OFIC _22__\2

OF | x|lOC|  2x2 2

3.1.4. cosa =

OF =F-0=(2,+2); 0C=C-0=(0, -2)
jr| 4372 -2: e
OF [OC =242
32. A =10
A =4TT va.

A =

a

2><2\/§:\/§ u.a

Area sombreada: A, —8x A, = (41T— 8\/5) u.a

4, tan’*x=3 o tanx= +fwx +— +kT[com kOZ

/r—b}{{m%

kzzﬁ}>%§mz>é§

O conjunto-solugdo é:

S:{_E, n 2_11}
33 3
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