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Proposta de miniteste de avaliacao

Matematica A

11.° ANO DE ESCOLARIDADE

Duragciio: 45 minutos | Data:

Nota importante:

No que respeita as propostas de testes de avaliacdo do 11.° ano ja enviadas em newsletters anteriores
do projeto Mdximo, nunca foram incluidas questdes sobre angulo de duas retas, uma vez que este
conteido nao faz parte do atual Programa e Metas Curriculares.
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Grupo I

Considere o vetor 12(—4, 3) e 0s pontos A(—2, 1) e B(—3, —1).

Um valor arredondado, a décima do radiano, do angulo formado pelos vetores 4 e AB é:
(A) 1,3rad
(B) 1,4rad
(C) 1,7rad
D) 1,8rad

(_1)2n+1

Relativamente a sucessdo cujo termo geral € u, = I
n+

, podemos afirmar que é:

(A) monoétona e limitada

(B) monoétona e ndo limitada

(C) nao mondtona e nao limitada
(D) ndo mondtona mas limitada

Considere a sucessio (vn) definida por recorréncia:

V=2
v, =v, +3, Un0N
A soma dos 20 primeiros termos é:
(A) 410
(B) 570
(C) 610
(D) 670
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Grupo II

1.  Considere a sucessio (wn) cujo termo geral é:
_3-n

w, =
2+3n

1.1. Calcule o valor exato de w, — w.
. 19 | ~ e
1.2. Averigue se —& ¢ termo da sucessdo e, em caso afirmativo, indique a ordem.

1.3. Estude a monotonia da sucessao (wn) .

1.4. A sucessdo (wﬂ) ¢ limitada? Justifique a sua resposta.

2.  Considere a sucessdo (tn) cujo termo geral é:
12n+1
t,=—:
4

2.1. Mostre que (tn) € uma progressio geométrica.

2.2. Indique a razdo e estude a monotonia da progressao.
2.3. Calcule a soma dos 15 termos consecutivos de progressao a partir do 4.° termo, inclusive.

3. Prove, por indu¢do matematica, que a proposicao seguinte é verdadeira:

1+l+l+l+....+i=2—2_", UnON,
2 4 8 2)1

FIM

Cotacoes

Grupo I

1. 2. 3. Total

Grupo II

1.1. | 1.2. | 1.3. 1.4. 2.1. 2.2. 2.3. 3. Total
17 | 22 24 22 22 17 22 30 176
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Propostas de resolucao
Grupo I
AB=B-A=(-3, -1)-(-2,1)=(-1, -2)
# OB =[] x| AB] xcos . 28]
ii[AB=(-4, 3)[{-1, -2)=4-6=-2
[4B] = () + (2] =vi+a =45
il = (=) +3* =16+9 =25 =

2
55

_ 2
cos™ [——j =1,8rad
55

Resposta: (D)

coSs (u AB) =

) ) et G e G O G o

u = = = = =

" n+1 n+l n+l n+l n+l
U -y = -1 + 1 - -n—1+n+2 _ 1
g e ) )

UnUON,u,,, —u,>0

Logo, (un) é mondtona crescente.

n

1 .
Como (u ) € crescente, entdo u#, = —— € minorante.

DnDN,L>O,10g0 DnDN,—L<O.
n+l1 n+l1

DnDN,—%SuH <0

Portanto, a sucessao (un) ¢é limitada

Resposta: (A)

Vou—Vv,=3

(v") ¢ uma progressao aritmética de razdo r =3 .

O termo geral é v, =y, +(n—1)r .
=2+(n-1)x3=3n-1

vy =3%20-1=59

+y 2+
s, =000 =25 50 =610
2 2

Resposta: (C)
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Grupo 11
L1 ==l
2+12 14
_3-8 _-5
Wy =" =—
2+24 26
__ 1,5 _2_1
W, — W, =~ — s —=—
14 26 182 91
(3) - (<7)
12, w=-n 2o D 3t B
68 2+ 68 243 68
(68) (2+3n)
204-68n+38+57n _ 242-11n _
68(2+3n) 68(2+3n)

= 242-11n= Oan—%on 22

—% ¢é termo da sucessao de ordem n=22.

_3=(n+1) 3-n _2-n_ 3-n _
13. w,,—w, = - = - =
2+3(n+1) 2+3n 5+3n 2+3n

(2+3n) (5+3n)

_ 4=+ G+ 3 159 + 5 434 _ -1l

(5+3n)(2+3n) ~(5+3n)(2+3n)
UnON,w,,, —w, <0

A sucessdo (un) ¢ monétona decrescente.

2 .
1.4. Como (u") ¢ decrescente, entdo w, =§ ¢ majorante.

11 —][+3 3n+2
1,3
— 4+ -
2431 3 3n+2 ’”_ 3
1 11
>0, OnON —
3n+2 3

11

3 >0, OnON
3n+2

11

—l+ 3 >—l, OnON
3 3n+2 3

3-n _

n

w >—%,DnDN

1 2
Logo, 3 <w, < It Un0ON, pelo que a sucessido (wn) ¢ limitada.

x\m

Ma te\‘na“ca N

5

Proposta de miniteste de avaliacdo — Matematica A, 11.° ano — Pagina 5



l A
x\m :
N temat\ca A //

12n+2
tnﬂ B 4n+1 B 1211+2 x4n

tn - 12n+l - 12n+1 ><4)1+l
4)1

2.1.

=12 gt =12 x47! = % =3 (constante)

(tn) € uma progressao geométrica.

2.2 (tn) € uma progressao geométrica de razdo 3 (como se mostra em 2.1.)

n+l n n
_12 12 x12_[%j x12 =3 x12

t—t, =37 x12-3"x12=3"x3x12-3"x12=3"x12x(3-1) =3"x24

n+l n

t,.,~t,>0,0n0ON

Logo, (tn) ¢ mondtona crescente.

12°
23. 1, = 4—_972

1= —972x1_315

-r 1_

=-486(1-3)" =6 973 568 316

SIS =t4 x

3. P(n): il v logom OnON,
2 4 8 2"

@ P(O) é verdadeira

1 N
—=2-2" = 5 =2-1+ 1=1 (proposicéo verdadeira)

20
Logo, P (O) é verdadeira.

(IT) Hereditariedade

1.1 1 - 111 1

Hipétese: 1+l+—+—+...+—=2—2 ", Tese: l+—+—+—+... =2-27""
2 4 8 2" 2 4 8

n+l

1 1 1 1
I+—+—+—+_. + =

2 4 8 211+1

Por hipotese

(2-2) k-

=2-2"+2"" =g 940X =
- - - 1
=2-27(1-2")=2-2"|1-=|=
( ) ( 2)

=2—2_"X%=2—2'” x2=2-27""

Provado (I) e (II) fica demonstrado que:
1 1 1 1

l+—+—+—+_.+—=2-2"" On0ON,
2 4 8 211

Proposta de miniteste de avaliagdo — Matematica A, 11.° ano — Pagina 6



