Novo Espaco — Matematica A 11.2 ano
Proposta de Resolucao [abril — 2018]

1.1.

1.2.

1.3.

) CADERNO 1
(E permitido o uso de calculadora grafica)

AB =8 ~ AB=+/8

Aplicando o Teorema de Pitdgoras ao triangulo [ABC], tem-se AC ? = V8 +8 - AC=4.

Entio, FC=2. Assim, tan(x) :z o EF = 2tan(x).
FC
1 16tan(x) ]
Vv (x) = 3 x8X2tan (x) = — como se pretendia provar.
16tan(x)

V(x):10 - =10 = tan(x):% - tan(x)=%.

Entdo, x=1,08 rad.
Resposta: O valor de x é de 1,08 radianos, aproximadamente.
CACE=CAXCF =4x2=38

Opcao (B): 8

a
u=a;u,=b=—; u, =
2

abc=27 - anX%:ﬂ o °=216 « a=6

Seja S a soma de todos os termos da progressdo geométrica (un) .

1
I-| — n
. 1-r . 2 . 1
S =lim| u, = lim| 6x—=4 |= lim| 12x| 1-| = | ||=12x(1-0)=12
1-r 11 2

Resposta: A soma de todos os termos de (un) é 12.

A reta BG é paralela ao eixo Oz e passa por B.

Resposta: (x, y,z) = (2\/6,—1,())+k(0,0,1), kOR



3.2

BG=12

Seja C(O,y,O).Como CUBCH , tem-se \/gy—S\/EZO e y=

5.

Assim, as coordenadas de C e A sdo, respetivamente, (0,5,0) e (0, —5,0) .

BC = (—2J8)2+62 = /60
AB = (2\/6)2+42 =40

Seja V o volume do prisma.
V = ABxBCxBG = \J40 x\/60 x12 = 587,9

Resposta: A medida do volume do prisma é de, aproximadamente, 58

Seja A a area da mancha quando o raio € igual a 1,7 m.

7,9 u.v..

WINDOW

Xmin=0

Xmax=8

Xscl=1

Ymin=0

Ymax=4

Yscl=N

Xres=1

aX=.03030303030303
TraceStep=.06060606060606

2
a="LT 6 9005, = 280,
400
289 .
Para resolver f (t) = m 7, introduzem-se, na calculadora, as
expressdes das funcdes:
289
= t e =—T
w=rf ( ) Vs 200

Atendendo ao dominio definido, obtém-se o ponto de interse¢dao dos

gréficos:
(4,8474 ; 2,2698)

Conclui-se que, ao fim de 4,8474 horas, a mancha atingiu a area de

289

Y2=289m/400

S

——

Intersection
X=Y4.8474455 Y=2.2698007

Zziiﬂ.

0,8474x60 =50,844

0,844 x60 =50,64

O tempo decorrido foi de 4 h 50 min 51 s.

8h+4h50min 51 s=12h50min 51 s

Resposta: A avaliacdo ocorreu as 12 h 50 min 51 s.

FIM (Caderno 1)

Cotacoes
— Total
Questdes — Caderno 1 1.1. 1.2. 1.3. 2. 3.1. | 3.2. | 4.
Pontos 12 13 10 15 10 15 | 15 80




3.1.

CADERNO 2
(Nao é permitido o uso de calculadora grafica)

D={xD]R: g(x);tO}

g(x);tO = ~(g(x)=0) = ~{x=¥] = ~(x=3 Dx=—1) e xZ3 Ux#z-1
Assim, D=R\{-1,3}.

34 52 f(x)=(3x2+2x—l)(x—2)
2 6 4 -2 > L _ 2%4/4+12 1 _

|3 ) —I\L 3x"+2x I—OQX—TQX—EDX— 1

f(X) _ 3(x—;j(x+l)(x—2) (3x—1)(x—2) _ 3x° =Tx+2

g(x) - (x—3)(x+1) x=3 x=3
2 _
Resposta: f(x) = 3x7 Tx*2 em ]R\{—l,3}
g(x) x=3
%>1@%—1>0e2;x>0 -0 0 2] +o
x0]0, 2 2ox| + x|+ |0
X — 0 + |+
Opcdo: (A) xD]O,2[ - > 19 =
2 ((5)) -1)(x+1
lim £ L = lim_—(x Jlx+1) xloz2o,
x--1" x" +x x- -1 x(x+1) x--17  x -1
. 3k+1 _3k+1 _
xl_.lr_lll+ X2+1 - 2 _h( 1)

Para a func@o ser continua em x =—1 & necessério que lim £/ (x) = lim A (x) = h(—l), ou

x- -1 x- -1

seja:

K+ s L k414 o k=1

Opcao: (C) 1



3.2

b)

5.1.

_2(nt1)-1_-2n-1_-2n-3 2n+l

un+1_un -
n+l+1 n+l n+2 n+l
-2n* =2n-3n-3+2n" +4n+n+2 _ -1
(n+2)(n+1) Tl (aen) O N

Resposta: A sucessdo (un) ¢ estritamente decrescente.

. . —2n-1
llm(un):hm AL
n+l
3 .
Como u, 2—5 e (un) ¢ decrescente, Un[ON,u <-1.
2 2
: . -1 _(-2)-1_3
hm(h(un)): lim u'; :( )2 ==
u, +u, (—2) -2 2
N 3
Opcao: (B) —
2
D, =R\{-1}
2x-3 5 Calculo auxiliar
=202
x+1 x+1 2x+3 x+1
As assintotas ao grafico de fsdo: y=2 e x=-1. -2x-2 2
O grafico de g obtém-se a partir do grafico de f através de uma -5
translagdo associada ao vetor (2, —3) .
Entéo, as assintotas de g sdo y=-1e x=1.
Opcao: (D) x=1e y=-1
_ w2 _ 2
f(x)Sx o in o i—xSO o Mso o 2x-x <0
x+1 x+1 x+1 x+1
X - -1 0 2| +oo Cilculo auxiliar
2x-x - - - 0 + |0 -
.x+1 _ 0 + + + + + 2x—x220 = X(2_X):Oc>
2x— 2 + S.S - 0 + 0 - s x=00 x=2
x+1
2x—x°

<0 - x0O]-1,0]0[2,+c]

x+1

Resposta: XD]—I,O] i [2,+oo[



5.2.

(:) 3x

w  lim f(x)= lim 2 = lim—=— = lim% =3
X > X - x+1 Xﬁ+oox(1+j xﬂ+001+7
X X
Resposta: lim f (x) =3
@)
) g (x) . 3—x 0/ . 3—x Calculo auxiliar
bl i = ey -
X X S X X X X . lim
. -1 1 X =-x—-6=0 « x=———
= lim =—= 2
3 x+2 5 e x=30x=-2
X 1
Resposta: lim# =——
=3 x"—x—6 5
53 X o3-p o3 3440
x+1 x+1
_ 3x-3x-3+x* +x —0 - X +x-3 —0 o
x+1 x+1
-1+v1+12
o xX*+x-3=0 Ox+120 e x=————= O xz-1 =
_ -1 +/13 _ -1 -J13
e x=— D x=——7—
2 2
Entio, a:—l —\/E e b:—l+£.
2 2 2
Assim, a+b=—— —ﬁ —l + E = —1, como se pretendia mostrar.
2 2 2
FIM (Caderno 2)
| Cotacoes |
Caderno 1 (com calculadora)
Questdes 1.1. | 1.2. | 1.3. 2. 3.1. 3.2. 4,
Pontos 12 | 13] 10 15 10 10 10 Total | 80 |
Caderno 2 (sem calculadora)
Questdes 1. 2. 3.1. | 3.2.a) 3.2.b) 4. 5.1. 5.2.a) | 5.2.b) 5.3.
Pontos 15 ] 10 | 12 10 10 10 18 10 10 15 | Total | 120 |
Total | 200 |

=4



FORMULARIO

GEOMETRIA

Comprimento de um arco de circunferéncia: gr
(a — amplitude, em radianos, do dngulo ao centro;
r—raio)

Areas de figuras planas

Poligono regular: Semiperimetrox Apdtema

2
Setor circular: 97

(a — amplitude, em radianos, do dngulo ao centro; r — raio)

e

Areas de superficies

Area lateral de um cone: Tirg

(r— raio da base; g — geratriz)

X v . oy 2
Area de uma superficie esférica: 4 Ttr

(r— raio)
Volumes

e A . 1 .
Piramide: gXArea da base x Altura

1 .
Cone: E><Area da base x Altura
L4, i
Esfera: — /3 (r—raio)
3

PROGRESSOES
Soma dos n primeiros termos de uma progressao (ux):
Progressao aritmética: bt n

2

1-r"

Progressio geométrica: u, X
1-r

TRIGONOMETRIA

sin (a+b):sin acosb+sinb cosa

cos (a+b) =cosacosb-sinasinb

sinA _sinB _sinC
a b c

a’> =b>+c”> —2bccosA
COMPLEXOS
(pcis 8)" = p" cis(nd) ou (,0 eie)n =pre

6+ 2km
1/ pcis 9:\/;cis(9+2knj ou {/pe’ :\/;e "

n

(k3o ..., n-1} e nON)

PROBABILIDADES

/szl Xl +"'+pn Xn

J:\/pl (x, =) +...+p, (x, - )
Se X é N(,u, a) , entdo:
P(u-0<X<u+0)=0,6827
P(u-20<X<u+20)=0,9545

P(u-30<X<u+30)=0,9973
REGRAS DE DERIVACAO
(u+v)’=u’+v’

(u v)':u’ v+tuv'

(a“)' =u'd"Ina (aDR*\{l})

(In u)' =4

u

(Ioga u)' :u un . (aDR"\{l})

LIMITES NOTAVEIS

lim (1+1jn —e (nON)

n




