Novo Espaco — Matematica A, 11.2 ano

PE TS

Proposta de resolugcédo [maio — 2019]

1.1.

1.2

2.1.

2.2.

3.1.

CADERNO 1
(E permitido o uso de calculadora grafica.)

8187 =5+2u,, < u, =4091
w,=u, = 3n+2=4091 « n=1363
Resposta: Opcao (C) 1363

O primeiro dos 25 termos consecutivos € w;, € o ultimo € wy,.

Seja S a soma desses 25 termos.

_26+98

Wy +wy,

S= x25 = § x25 < §=1550

Resposta: 1550

P(cos @, sin 9)

PO=0-P= (—cos@, —siné?)

PA = A—P=(4—cos6’, —sin6’)

PO[PA = (—cosH, —sinH) Eﬂ4—cos6?, —siné?)
PO[PA = —4cos @ +cos>@+sin> 0 =1-4cos 0
Resposta: PO[PA=1-4cos6

O tridngulo [OAP] é retangulo em P se e s6 se POPA=0.
POPA=0 = 1-4c0os8=0 cosd=0,25
Recorrendo a calculadora, tem-se d=1,318 rad .

Resposta: 1,318 rad

f'(x) = (xz)' =2x

tan @ = f'(2) =4

Recorrendo a calculadora @=1,33 rad =75,96°.
Resposta: Opcao (A) 75,96
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3.2

As coordenadas do ponto A sdo (2, f (2)), ou seja, (2, 4).

O declive da reta r € 4. Entao, o declive dareta s é —% .
. 1
A equacdo da reta s é do tipo: y = —Zx+b e passa em A(2, 4) .

4:—%X2+b.Daqui resulta que b =%.

1 9
Equacaodaretas: y=——x+—
quac y 1 )

Resposta: y= —ix +%

— 3-2.5¢* +481 +
Tem-se f(l‘): 0,15¢ t2;5(;8 48t 28.

« Area da superficie poluida na hora do alerta:

f(O):%:%

2

Na hora do alerta registou-se uma 4rea de 35m?.

* Hora de inicio da aspirac¢do do 6leo:
A aspiracao do 6leo teve inicio no momento em que fatingiu o seu maximo.

Recorrendo as capacidades graficas da calculadora, obtém-se:

NORMAL FLOAT AUTO REAL RADIAN MP ' NORMAL FLOAT AUTO REAL RADIAN MP n
CALC MAXIMUM

Y1=(-0.15X2-2.5X2+48X+28)/(X+0.8)
WINDOW

Xmin=0

Xmax=12

Xscl=1

Ymin=0

Ymax=50

Yscl=1

Xres=1
aX=.04545454545454 - . . . .
TraceStepr=.09090909090909 R Y he2 Y=40.879543

Ao fim de 1,277 h, a area poluida atingiu o maximo de, aproximadamente, 41 m? de
area.

Como 0,277%60=17, conclui-se que o inicio da aspira¢do ocorreu apds ter

decorrido, aproximadamente, 1 h 17 min ap6s o alerta, ou seja, cerca das 9:17.
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* Hora do fim da intervencgao:

E necessério resolver a equagio f (t) =0,05%35, ou seja, f (t) =1,75.

NORMAL FLOAT AUTO REAL RADIAN MP ' NORMAL FLOAT AUTO REAL RADIAN MP n
CALC INTERSECT

Plotl Plotz Plot3 Y2=1.75

\Y18( -0.15x°-2.5x*+48X+28}
\Y281.75

E\Y3=

I\Y4=

EI\Ys=

I\Ys=

I\Y?=

E\Ysg=

Intargoctioﬁ i
X=11.496024 Y=1.75

f(£)=1,75 para t=11,496 h

Como 0,496%60 =30, conclui-se que o fim da intervengdo ocorreu apds terem

decorrido, aproximadamente, 11 h 30 min apés o alerta, ou seja, cerca das 19:30.

Resposta:
Relatério da ocorréncia
* Hora do alerta 08h 00min 00s
» Area da superficie poluida no momento do alerta | 35m?>
* Hora de inicio da aspirac¢ao do 6leo 9h 17 min
» Hora do fim da intervencio 19h 30 min
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S.1.

5.2

6.1.

6.2.

CADERNO 2

(Nao é permitido o uso de calculadora.)

(x-1)"+y*+(z-2) =14 Ox=00z=0< y’=9 = y=30y=-3

Pontos de intersecdo da superficie esférica com o eixo Oy: (O, 3, O) e (O, -3, O) .
A “nova” superficie esférica tem centro em (O, 0, O) e raio 3, sendo, entdo,
definida pela equacdo: x°+y* +z° =9,

Resposta: Opcio (B) x* +y* +z> =9

O centro da superficie esférica (x=1)"+y* +(z-2)" =14 é C(1,0,2).

O vetor CA é normal a0 plano a .

CA=A-C=(-2,1,0)-(1,0,2)=(-3,1,-2)

O plano a ¢ definido por uma equacdo do tipo —3x+y—-2z+d =0,dURe
passa em A(—2, 1, 0).

Entdo, -6+1-0+d =0 . Daqui resulta que d =5.

Equagao do plano @ : -3x+y—-2z+5=0

O ponto P tem coordenadas (O, 0, Z) e pertence a O .

Entdo, 0+0-2z+5=0 < z:%.

Assim, tem-se: P(O, 0, %j .

Xf’:P—Az(0,0,éj—(—Z,I,O):(2,—1,§j
2 2

Uma equacdo vetorial da reta AP é:

(x,y,z)=A+k AP, kOR, ou seja, (x, y, z):(—2,1,0)+k(2,—1,%j,kDR

Resposta: (x, v, z) = (—2, 1, 0) + k(Z, -1, %j, kOR

2— —
lim £ (x) = lim 2% = i X =1

X - —00 X - —00 X —1 X-=0 x

A reta definida pela equacdo y =1 ¢ assintota horizontal quando x — —co.

A funcdo f € continua em x=-1 sse lim f(x) = lim, f(x) = f(—l) .

x--1" x--1
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0

2 - -30 - —_
° lim_f(x): hm_#g lim_wz lll'l'l_x—3:2
ool et xt =1 e (=) (x+1) e x-]
* lim f(x): hmﬁzz
A w1 x 43
—4x(1) _4
® -1)=——~L=—_=
f( ) -1+3 2

Como lim f(x)= lim f(x)= f(-1) fica provado que f ¢ continua em x=-1.
x--1

63, f(x)>10x0[-1+o] = “X 51021 -

x+3
B e e N Y PP o G AN Y P
x+3 x+3
X -1 3 +00
-5x-3 — — 0 +
x+3 + + + +
-5x-3
- - 0 +
x+3

f(x)>10x0[~1, +oo] = xD[—l,—%{
3
Resposta: x[] [—1, —g[

X +x-2_ 2

7.1. lim f(x)= lim =-00
x—>—1+f( ) x--1" X+1 0+
A reta x =—1 € assintota vertical.
Assintota obliqua
y=mx+b
2 2
) X .o X +tx-2 .. x
m:hmM:hmz—:hm—ZZI m=1
X — +00 x X — +oo x +x xa+oox
) ) X +x-2 L X +x-2-x"—x . 2
b=hm(f(x)—mx)=hm ————x |= lim > =lim —=0
X - 400 X - +00 x+1 X - 400 X x40y

A reta y=x € assintota obliqua.
O ponto de interse¢do das assintotas x=—-1 ¢ y=x & P(—l, —1) .

Resposta: P(—l, —1)
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ik+1
4 3 4k +3
7.2 o f)(2)= 2 — =
(e D=5 @)= 5[5 )= 2—=23
1 4k+3 _ 1 1
of)(2)== = =— o 4k+3=2 = k=——
(g2)2)=g = =577 = 4+ 4
Resposta: Opc¢ao (D) ——
- g(x)=e(=1)_ . y_0_
8.1 lim=——rr =g ( 1)-4_0
Resposta: Opcao (C) 0
8.2.
—00 -1 1 +00
g'(x) - 0 + 0 -
g \ /V \
A func@o g no intervalo ]1, + 00[ ¢ decrescente.
3<5=g(3)>¢(5)
Resposta: Opcao (D) g (3) >g (5)
9. Sejam x+1 e x nimeros reais cuja diferenca é 1.

O seu produto é dado por P(x) = x(x+1) =x’+x.

P'(x)=2x+1
P'(x)=0 < 2x+1=0 = xz—%
—00 1 +00
X =
2
P'(x) _ 0 +
1
P \A 4 /

Resposta: O produto minimo é —Z.



