TESTE N.2 3 — Proposta de resolucao
Grupo |
1. Opcao (C)
A proposicao p é falsa e a proposicao q é verdadeira.
(~p=2~peqge(VaPeV)eFeV)sF
(@=pAr~p) e ((V=2FAV)e FAV) &F
(A~ Vv(~pA) e (FARVEIAV)) e (FVV) &V

(pvp=>@@eq)e (Fv)sFeV)e(V=2FoF

2. Opcao (B)

P(x) € um polinémio de grau 3, 2 é raiz dupla de P(x) e P(x) € divisivel por x + 1, logo
P(x) = alx —2)?(x + 1).
Pelo Teorema do Resto, como o resto da divisdo de P(x) por x + 3 é 25, entdo:
P(-3)=25ea(-3-2)%(-3+1) =25 -2a=1

1

Sa=-—<-

2
Logo:
P)=—5(x—2)2(+1) = -2 —4x +4)(x+1) =

= —%(x3—3x2 +4) =

3. Opcao (A)

0A =9, que é a medida do semieixo maior da elipse e também a medida de metade do

comprimento do retangulo.

Aretangulo = (2 X 9) X h © 216 = 18h & h = 12

Assim, a altura do retangulo é 12, que é a medida do eixo menor da elipse.

~ . L ox2 Y7 x? | y?
Logo, uma equacéo da elipse é wt== le 5T 3= 1.

I LEdicdes ASA | 2017 Expoentel? | Daniela Raposo e Luzia Gomes



4. Opcao (B)

d=U+veb=—-U+7v

5. Opcao (C)

Uma reta paralela ao eixo Ox tem como vetor diretor (1, 0), por exemplo.
Nao podera ter como vetor diretor nenhum dos vetores (1,—1), (0,1) ou (1, 1), correspondentes as
restantes opgoes.

Assim, a equacédo da reta r pode ser (x,y) = (1,2) + k(1,0),k e R .
Grupo I

1.1.
111, a(X) A b(x) ©®9-3x<0Ax*—-4=0x=>23A(x=-2Vx=2)

Condigcao impossivel em U.

112 x2-1>0vx®—-1<0e(x>1vx<-1)vx<1

Condigao universal em U.

1.2. vxeU,a(x) > ~b(x) ©Vx€U,9—-3x<0=>x>—4%0

Sex€{-1,0,1,3,4,5}, entdo a condicdio x%—4 # 0 transforma-se numa proposi¢ao
verdadeira, pelo que a condicdo 9—3x<0=x?2—-4+0 também se transforma numa
proposi¢céao verdadeira.

Se x =2, entdo a condigdo 9 — 3x < 0 transforma-se numa proposicao falsa e a condicao
x? — 4 # 0 também se transforma numa proposicao falsa, pelo que a condigdo 9 —3x < 0 =
x? — 4 # 0 se transforma numa proposicao verdadeira.

Assim, Vx € U,a(x) = ~b(x) é uma proposicao verdadeira.

A
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1.3. Em U:

9-3x<0& -3x<-9x=3

A=1{345)
x2—4=0x=-2Vx=2
B = {2}

B\A=ANnB=1{-1,0,1,2}n{2} = {2}

21.P(x) =x3+2x?>—4x+5

P ()= () + 22 - ax s

(12 1 2 4 12 _
- (1+ﬁ) x 1+v2 t 1+2v2+42  14v2 x 1-v2 t5=
1 1 2 442 _
T 34242 X 142 + 34+2v2 1-2 +5=
— 1 % 3T 47 45=

3+3vV2+2V2+4  3+2v2 T 3-22

1 7-5vV2 | 6-4V2 _
7r5vz X 75 T oms T 9-42=

_7-5V2

T 49-50

+6—4V2+9—-42 =

=—7+5V24+6—-4V2+9 42 =
=8-3V2
2.2. Pelo Teorema do Resto, sabemos que P(—2) = —3. Pela definicdo de raiz de um polinémio,
sabemos que P(1) = 0.

{P(—2)=—3®{—8a—4b+8+5=—3
P(1) =0 a—b—4+5=0

—8(b—1)—4b=-16
a=b—-1
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23.P(x) = -2x3—11x? —4x+5
O termo independente € 5 e os seus divisores inteiros sdo —1, 1, =5 e 5. Assim, as possiveis
raizes inteiras de P(x) sdao —1,1, -5 e 5.
P(-1)=2-114+44+5=0
Assim:
-2 -11 -4 5
—1 2 9 -5
-2 -9 5|0

Logo, P(x) = (x + 1)(—2x% — 9x + 5).

9+/81+40
—2x2—9x+5=0(:>x=_—4
-9+11
S x =
4
1
@x=—5Vx=5

Logo, P(x) = —2(x + 1)(x + 5) (x - %)

x —00 -5 -1 1 +o00
2
—2(x+1) + + + 0 - - -
x+5 - + + + + +
1
x=3 - - - - - 0 +
P(x) + 0 - 0 + 0 —

C.S.=[-5-1]u E,+oo[

31, x2+y2—4x—-10y=0x2—4x+4+y?>—10y + 25 =4+ 25
o (x—2)+(y—5)? = 29

Assim, o centro da circunferéncia tem coordenadas (2, 5) e o seu raio € v29.

3.2. A4(-3,7)
04(-3,7)

7

m, =—=

3

A
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O ponto O(0, 0) pertence aretar. Logo, r: y = —%x.

Assim, uma condi¢do que define a regiao sombreada é:

(x—-2)%+(y-52<29A(y=7vy<—1Ix)
33.(x+3)2+(y-7)?=(x—-2)2+(y+5)*

S x2+6x+9+y2—14y+49=x?—4x+4+y?+ 10y + 25

© —24y = —10x — 29

o y=10, 2
Y% 24

5 29
eSy==x+—
12 24

4.1. O ponto B é o ponto de intersecao das retas AB € BC.
AB: (x,y) = (1,3) + k(4,1),k €R
Logo, os pontos da reta AB sdo da forma (1 + 4k,3 + k), k € R.
AC:4x +y =24
Substituindo, vem:
4(1+4k)+3+k=244+16k+3+k=24
S 17k =17
sSk=1
Logo, B(5,4).

42.C(x,0),x>0
CEBC,logo4x+0=24=x=6
Assim, C(6,0).
CD é paralela a AB, que tem como vetor diretor o vetor de coordenadas (4, 1).
Assim, uma equacao vetorial da reta €D é (x,y) = (6,0) + k(4,1),k € R.

A
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