Avalia¢io diagnéstica rUi 7
Matematica A | 12.° Ano

Propostas de resolucao e de distribuicio de pontuagoes

Apresentam-se, a seguir, propostas de resolucdo das tarefas de diagndstico, assim como as
respetivas propostas de pontuagdes dos passos dessas resolugdes. Compara o teu trabalho com
as resolucoes apresentadas e procede a autoavaliacdo, atribuindo os pontos relativos as tuas
resolucdes. Em alguns casos, podes ter apresentado resolucdes alternativas, mas também
corretas, pelo que as deves pontuar de forma equivalente.

Em casos de ddvida, consulta o(a) teu(tua) professor(a).

TEMA: Probabilidades

1. (C) [5 pontos]

2. (A) [5 pontos]

3.1 (B) [5 pontos]

3.2 [14 pontos]

Recorrendo a uma tabela de dupla entrada: (6 pontos)

Q Q Q N N N

Q (QQ) | (@Q) | (BN) | (N) | (@N)
Q | (QQ) (QQ) | (@N) | (GN) | (@N)
Q | (@Q) | (QQ (QN) | (@N) | (N)
N | (N;Q) | (N;Q) | (N;Q) (N;N) | (N;N)
N | (N;Q) | (N;Q) | (\;Q) | (N;N) (\;N)

N | (N;Q) | (N;Q) | (N;Q) | (N3N) | (N;N)
Q - aluno que leu exatamente 4 livros
N - aluno que ndo leu exatamente 4 livros

A probabilidade pedida é
P= % (6 pontos)

=20% (2pontos)
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4.1.1 [14 pontos]

154+10+5—-25=5.Ha5 alunos inscritos nas duas disciplinas. (7 pontos)

5
P=— (6pontos
75 (6p )

1
=— (Iponto
s (Iponto)

4.1.2 [14 pontos]

Numero de alunos inscritos apenas em Fisica: 15—5=10 (3 pontos)

Nudmero de alunos inscritos apenas em Biologia: 10—5=35 (3 pontos)

1045
25

P

(7 pontos)
3

(1ponto)

4.2 [14 pontos]

Numero de casos possiveis: 10 (ha 10 alunos inscritos em Biologia). (5 pontos)

Numero de casos favoraveis: 5 (5 desses 10 alunos também estdo inscritos em Fisica). (5 pontos)

5
P=— (lponto
10 (Iponto)

1
=— (1ponto
: (Iponto)

5.1 [14 pontos]

Recorrendo a uma tabela de dupla entrada:

(6 pontos)

3
P=— (6pontos
36 (6p )

~ 0,08 (2pontos)

5.2 [15 pontos]

Existem 36 casos possiveis. (4 pontos)

+ 1123 4]|5]|6
1123 /4|5|6 |7
21345 ,6|78
314|567 |89
415,67 8|9 ]|10
516|789 10|11
61789 (10|11 |12
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Para o produto ser impar, ambos os nimeros registados tém de ser impares. Em cada dado ha
3 numeros impares e 3 nimeros pares, logo existem 9 (3 x 3) casos em que o produto é impar.

Assim, a probabilidade de o produto ser impar é P = % (4 pontos)

2
A probabilidade de o produto ser par é P = 1_22 27 (4 pontos)

36 36

7 9 : . (s . . .
Como 36 > 36’ o acontecimento mais provavel é «o produto dos numeros registados € par». (3

pontos)

TEMA: Fungoes

6. (D) [5 pontos]

7.1 (A) [5 pontos]
7.2 (D) [5 pontos]
7.3 (A) [5 pontos]

8.1 (C) [5 pontos]
8.2.1 (C) [5 pontos]
8.2.2 (D) [5 pontos]

9. (C) [5 pontos]

10.1 [6 pontos]

X —2xtl
lim %: (1 ponto)
X—>+00 X —
x2
xliIRo = = (2 pontos)
= (3 pontos)
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10.2 [6 pontos]

lim x 1 - (1 ponto)
xX—>—0 X2 _1
x(l—lj
lim —xl = (2 pontos)
x| [1——
-
x(l—l)
. X
= lim —1 = (1 ponto)
—x ’1_7
x2
()
= lim —xl = (1 ponto)
— ==
X2
=-1 (1 ponto)
10.3 [6 pontos]
0
. X H+x=20
li 3 =
x—1 x =1
x+2)(x-1
gy D)
x>l (x 1)(x +x+1)
. 2
—lim— 3 =1

= i +x+1 3
10.4 [6 pontos]

lim XL

x—>-1" ,x2 -1

lim ;—3 = (4 pontos)

= —0 (2 pontos)

(1 ponto)

(3 pontos)

(2 pontos)
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11.1 [12 pontos]
D, =R.

O grafico da fun¢do nao tem assintotas verticais, pois a fun¢do é continua em R. (2 pontos)
Assintotas nao verticais:
Para x — +o0:

2x° —10x
2
m—tim L) P43
X—>+00 X X—>+0 X

(1 ponto)

I 818

. 2%’ —10x
= lim 3 A
X—>+0 X +3x

3
= lim 2% =2 (2 pontos)
X—>+0 X

(1 ponto)

X—>+00 X—>+0 2

3 —
b= lim (f(x)—mx)= lim (% —Zx} = (I ponto)

(1 ponto)

= lim =0 (2 pontos)

Para x — —o0, os calculos sdo analogos.
A reta de equacdo y =2x é assintota obliqua ao grafico de f quando x — +co e quando

X —>—00. (2 pontos)

11.2 [12 pontos]

D, =R\ {2} :

. . 3x’ -1
ipe)=limy o= (o)
= lim 1 = (1 ponto)

x—2" 0+
=400 (1 ponto)

Areta de equagdo x =2 é assintota vertical ao grafico da fun¢do g. (1 ponto)
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Nio existem outras assintotas verticais ao grafico da funcio, pois esta é continua em R\ {2} (1

ponto)
Assintotas nio verticais:
Para x — +oo0:

3x* -1
m=tim S0 i 2= _ (1 ponto)
X—>+0 X X—>+0 X
3x% -1 B
= lim = 1 ponto
X—>+00 2x _x2 ( p )
2
= lim 3_)62 =-3 (1 ponto)
X—>+0 —-X
bzlim(g(x)—mx)zlim( _1+3 ]: (1 ponto)
X—>+00 X—>+00 _x
= lim bx 1 - (1 ponto)
x40 Dy
= lim o _ —6 (1 ponto)
X—>+0 —X

Para x — —0, os calculos sdo analogos. A reta de equagdo y = -3x — 6 é assintota obliqua ao

grafico de g quando x — +o e quando x = —o0. (1 ponto)
12.[12 pontos]
D, =R
g'(x) =—4x’ +36x. (1 ponto)
g(x)=0< —4x* +36x=0 (1 ponto)
<x=0 v x=-3 v x=3 (I ponto)
X —0 -3 0 3 +00
g'(x) + 0 - 0 0
g(x) Ve Max. N Min. Max. N
(5 pontos)
g(—3) = g(3) =100, 100 é o maximo absoluto da fung¢ao. (1 ponto)
£(0)=19 é um minimo relativo. (1 ponto)
A fungio é decrescente em [-3,0] e em [3,+00[. (1 ponto)
A funcdo é crescente em ]—oo, —3] e em [0,3] . (1 ponto)
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TEMA: Trigonometria e Fung¢des trigonométricas

13. (B) [5 pontos]
14. (B) [5 pontos]
15. (D) [5 pontos]

16. (B) [5 pontos]

17.[10 pontos]
cos(z+6)=-cos(d) (I ponto)
sm(@ 72') = —s1n(¢9) (1 ponto)
tan( 9) = —tan( ) (1 ponto)

2 2
Como a abcissa do ponto 4 é 3 cos(&)z —— (1 ponto)

e cos’(0)+sin’(0)=1< (—%j +sin’ (6)=1 (I ponto)

5

A sin(0) = 5 (1 ponto)
NG
sin (@ q
e tan(f)= cos((H)) < tan(6) = _% (1 ponto)
3
o tan(@) = —g (1 ponto)

o cos(r+6)-sin(6-x)+tan(-0)=—cos(8)+sin(d)—tan(#) (1 ponto)

[gjﬁ[ij 4455

3 3 2 6

(1 ponto)

18.1 [10 pontos]
f(x)=0©2cos(§+xj—1=0 @cos(%ﬂcj:% (2 pontos)
c>§+x=§+2k7r Y §+x=—§+2k7r ,keZ (3 pontos)

S x=2kr v x:—z?”+2k7r kel (2 pontos)

Em[-7, 7], x=0 v x——z?” (3 pontos)
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18.2 [10 pontos]
flx)=—2< 2cos(%+xj—l =2 & cos(§+xj = —% (2 pontos)

<:>Z+x=7z—§+2k7r v %+x:ﬂ+§+2k7r, keZ (3 pontos)

3
<:>x=§+2k7[ vV x=r+2kr, kel (2 pontos)
n
Em [-7, 7], X=T vV A=-T Vv a=zm (3 pontos)

18.3 [10 pontos]

Seja P o periodo fundamental da funcdo.

= W =2 (10 pontos)

19. [10 pontos]
2cos (§+ x]x sin(7 +x)=1< —2sin(x)x (—sin(x)) =1 (2 pontos)

N

& 2sin’ (x) =le sin(x) = i? (3 pontos)
<:>x=%+k£, keZ (2 pontos)

V2 St
&S x=——V x:Z vV X=— V x:T (3 pontos)

TEMA: Geometria analitica

20. (A) [5 pontos]
21. (D) [5 pontos]
22. (A) [5 pontos]

23.[10 pontos]
r= \/(—2 - 0)2 +(3- 0)2 =J13 (3 pontos)

(x+2)2+(y—3)2£13 A x=20 (7 pontos)

24. (B) [5 pontos]
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