Novo Espaco — Matematica A, 12.° ano
Proposta de resolugao do teste de avaliagao [marco — 2023]

1. Na figura ao lado, esta representada parte do grafico da funcdo g,

X

de dominio R, definida por g(x)=¢".
Considera as sucessdes (u, ), (v,) e (w,) tais que:

1
n® +1

u,=n-n"; v,=Nn e w, =

n

Porto
Editora

Determina lim| g(u, )], im[ g(v,)] ¢ lim[ g(w,)].

1. lim(un)=lim(n—n2)=—oo ; limg (u, ) =400

lim(v,)=limvn =+ ;limg(v,)=0

lim(w, ) =lim pER

=0 ;limg(wn)=1

2. Considera a equagao:
x(e3x —e’ )(x2 —4)10g3 (2x-1)=0

Do conjunto-solugdo da equagao, escolhe-se, ao acaso, uma solugao.

Qual ¢ a probabilidade de escolher uma solu¢ao que seja um nimero inteiro?

2 4 3 1
(A) 3 (B) 3 © 2 (D) 3

2. x(e“ —é’ )(x2 —4)10g3 (2x-1)=0

<:>(x=0 v e=e v ¥ —4=0 v 2x—1=1) A 2x=1>0

<:>(x=0 v x=§ vV x=2vVv x=-2 v lej /\x>%
Sx=—vVv x=2 v x=1
. N 2
Conjunto-solucdo: S = {g, 2, 1}
- o, 2
A probabilidade pedida ¢ 3"

2
Opcao correta: (A) 5
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3x X

3. Para um certo namero £, diferente de zero, sabe-se que lin(} © kx_el =3.
X—> e —
Qual é o valor de £?
3 1 2
A) 3 B) — C) — D) —
(A) (B) > © 3 D) 3

0
et et(er-1) 2x x2
3. lim = =lim =lim| e* x =
=0 e _l x—0 ekx_ x—0 ekx_l
x k
kx

Entéo, g: 3, ouseja, k zg.
k 3

Opcao correta: (D) %

4. Considera, para um certo nimero real k, a fungao £, de dominio R , definida por:

Jx

—_— se x>0
X

f(x)=1k se —1<x<0

ln(l+lj se x<—1
X

4.1. Verifica se o grafico de f tem assintotas horizontais. Em caso afirmativo, apresenta uma

equagdo para cada uma dessas assintotas.

4.1. lim f(x)= lim —=lim —==0"

X—>+00 X—>+00 x X—>+00 x

A reta de equagdo y =0 ¢ assintota ao grafico de f, quando x — +o0.

lim f(x)= lim {m(nlﬂzln(no):o

X—>—00 X—>—00 X

A reta de equagao y =0 ¢ assintota ao grafico de f, quando x — —o0.

Resposta: O grafico de f'tem uma tnica assintota horizontal, a reta de equagdo y =0.
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4.2. Mostra que:

a) qualquer que seja o valor de £, a fun¢do f nfo ¢ continuaem x=0 nemem x=-1.

1
b —1,entdo f'(x)=- .
) se x< enaof(x) e
4.2.
a) f(0)=k
It
lim /£ (x) = lim ¥ 2 lim —= = 4o0

x—>0" 0" x =0 [/ x

Como lil’(I)} f (x) = f (O) , conclui-se que a funcdo ¢ descontinuaem x=0.
S(=1)=k

lim f(x)= lim {ln(l+lﬂ = —00

x—>-1" x—>-1" X

Como lim f(x)# f(~1), conclui-se que a fungdo /¢ descontinua em x=—1.

x—>—1"

b) Se x<-1, entdo f’(x)z{ln(l+lﬂ .

X

1+—
X

;o (1L —% i
[IH(I%H ((Hﬁjj — :‘XZ(x+1):‘le+x

1

3 .
X +Xx

Fica provado que, se x < -1, entdo f’(x) =—

5. Na figura ao lado, estdo representacdes graficas das fungdes f y
e g, de dominio R, e um tridngulo [OAB] . Sabe-se que:
o f(x)=6e";
e g (x) =e" +1;
e o ponto P ¢ o ponto de interse¢ao dos graficos das B P
funcodes fe g;
e 0 ponto 4 ¢ o ponto de intersecao do grafico de fcom o f

eixo Oy;

e o0s pontos B e P sdo simétricos um do outro em relacao
ao eixo Oy.

Mostra que a medida da area do triangulo [OAB] ¢iguala In8.

3
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S.

6.1.

6.1.

Editora
As coordenadas do ponto 4 sdo (0, f(0)).

f(0)=6xe’=6.

A(0,6)

A abcissa do ponto P ¢ solucdo da equagdo f (X)=g(x).
f(x):g(x)©6e_x:ex+1<:>£x:ex+l<:>62x+ex_6:0

€
S EN Y
I — =

5 ef=2ve =-3ce" =2<x=h2

As coordenadas do ponto P sdo (ln2, g(ln 2))
g(In2)=€"?+1=2+1=3

P(In2,3)

__ Bp
04X 6xIn2

Medida da drea do triangulo [O4B]: =3In2=1In(2")=1n8

Seja fuma fung¢ao de dominio R".

21n(x)

X

A fungdo f”, fungdo derivada de f; ¢ definida por f'(x)=

O grafico de ftem um ponto de inflexdo. Determina a abcissa desse ponto.

X

f"(X){Zln—(x)jl - 2><M 1-In(x)

f"(x)=0=1-In(x)=0=hx=1<x=¢

X 0 € +00
S (%) + |0 -
s \/ N\

A abcissa do ponto de inflexdo € e.
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6.2.

6.2.

Editora

Considera a reta r que passa no ponto 4(1,1) e num ponto B do grafico da fungdo f'.

Sabe-se que o declive da reta ¢ igual a 2.
Recorre as capacidades graficas da calculadora e determina a abcissa do ponto B.
Apresenta o resultado arredondado as décimas.
Na tua resposta:
e apresenta uma equagdo que te permita obter o valor pedido;
e reproduz, num referencial, o(s) grafico(s) da(s) fun¢ao(des) visualizado(s) na
calculadora;

e assinala o ponto cuja abcissa ¢ pedida com valor arredondado as décimas.

O ponto B pertence ao grafico de f”.

21nx(x))

As coordenadas de B sao do tipo (x,

Um vetor diretor da reta » ¢ E:B—A:(x—l, 21nx_lj.

x
21nx_1
O declive da reta r ¢ dado por —* . Entio:
x_
2Inx
-1 2lnx
e e
xX— X

21
Recorrendo a calculadora resolve-se graficamente a equagao: 2= -2 (x - 1)
X

INORMAL FLOAT AUTO REAL RADIAN MP n NORMAL FLOAT AUTO REAL RADIAN MP n NORMAL FLOAT AUTO REAL RADIAN MP n
DISTANCE BETHEEN TICK MARKS ON AXIS CALC INTERSECT

Plotl Plot2 Plot3 Y227 (2)(%-1)
WINDOW

\Y1B21n(X)/X-1 Xmin=-0.2

I\Y28-{2(X-1) Xmax=6

\Y3= Xscl=1.5707963267949

N\Y4= Ymin=-5 ~

I\Ys= Ymax=5
N\Ys= Yscl=1
\Y?= Xres=1
aX=0.023484848484848 i

N\Ys=
TraceSter=0.046969696969.. :3780315 Y="0.534617

A abcissa do ponto B, arredondada as décimas, ¢ 1,4.

FIM
Cotacoes
Total
Questoes 1. 2. 3. 4.1 4.2.a) 4.2.b) 5. 6.1. 6.2.
Cotacgoes 21 16 16 25 25 25 25 25 22 200




