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1.1.

1.2.

1.3.

O centro da superficie esférica é o ponto médio de [OV] .

Seja M o ponto médio de [OV] .

O ponto M tem coordenadas 0+3,0+8,0+3 ,ouseja, M 2,4,E .
2 2 2 2 2

2 2
O raio da superficie esférica € igual a OM = 3 +47 + 3 - ',2 +16+ 2.4 .
2 2 4 4 2

3\’ 3V 41
Equacio da superficie esférica: (x —E] + (y _ 4)2 + (z _5] = >
As coordenadas do ponto A s@o do tipo (x, 0, O) .

Como A pertence ao plano de equagdo x+2y—z=4,entdo x+0-0=4.

A(4,0,0)

OA=A-0=(4,0,0) ¢ OV=V-0=(338,3)

——\_ OAIDV _ 1240+0 3
cos| OA,OV |=——5——— = =
HOAXOVH JI6+0+0/0+64+9 /82

AOV =cos™ [ij =70,653°

V82

A amplitude em graus, arredondada as unidades, do angulo AOV é 71.

A reta que passa em V e é perpendicular ao plano de equacdo x+2y—z =4 interseta-o

no ponto C, centro da base do cone.

Uma equacio vetorial dessa reta é (x, v, z) = (3, 8, 3) +k (1, 2, —1) ,kOR.

As coordenadas do ponto C s@o do tipo (3 +k,8+2k,3- k) .

Como C pertence ao plano de equacdox+2y—z=4,entdo 3+k+16+4k-3+k=4.
3+k+16+4k-3+k=4 = 6k=-12 = k=2

O ponto C tem coordenadas (1,4,5), ou seja, C(1,4,5) .

Seja h a altura do cone, em centimetros.

h=VC=y(3-1) +(8-4)’ +(3-5)" =v24 =26

O volume do cone € dado, em centimetros cibicos, por %x 60 x 2\/6 , ou seja, 40\/8 .
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Como 40\/8 =97,9796, conclui-se que o volume do cone, em centimetros cubicos,

arredondado as unidades, é 98.

2.1. Pretende-se determinar P(E |A) , ou seja, a probabilidade de a soma dos nimeros

2.2.

retirados ser um nimero par, sabendo que um deles ¢ 4.

3 4 4
8 8

A soma de trés nimeros ¢ um nimero par se:

* os trés nimeros forem pares (o que, neste caso, € impossivel);

* dois nimeros forem impares e um for par.

Como saiu o nimero 4, para a soma ser par, os outros dois devem ser impares.

Assim, o niimero de casos favoraveis é °C, =3.

2

O nimero de casos possiveis é °C, =10.

Entdo, P(1§|A) 2%.

O pedo azul pode ficar em qualquer uma das cinco posi¢des seguintes:

1) Azul

Neste caso, os restantes pedes podem ser dispostos de 4! maneiras diferentes.

2) _ Azul

Neste caso, o pedo vermelho tem 3 possibilidades e os outros tém 3!, ou seja, no total, ha
3x3! possibilidades.
3) Azul

Neste caso, o pedo vermelho tem 2 posicdes disponiveis e os outros pedes tém 3!, ou seja,

ha 2x3! possibilidades, ao todo.

4) Azul

Neste caso, o pedo vermelho tem 1 possibilidade e os outros t&€m 3!, ou seja, ha, ao todo,

1x3! possibilidades.
5) Azul

Nesta situacdo, o pedo azul ndo pode ficar a esquerda do pedo vermelho.
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4.1.

4.2.

5.1.

Editora

O ntimero total de maneiras diferentes de colocar o pedo azul a esquerda do pedo
vermelho é dado por 4!+3x31+2%x3!+1x3!1=60.
Opc¢io (A)

Se P(An B)=0,9,entdo P(An B)=1-0,9=0,1.
Sabe-se que P(AD B):P(A)+P(B)—P(An B).

Como P(A):%P(ADB):

P(A):%(P(A)+P(B)—P(An B)).ouscja, 2P(A)~P(A)=P(B)~-0,1

Como P(A) —P(B) =-0,1, conclui-se que P(B) > P(A) )

Seja S a soma dos 20 termos consecutivos a comegar em i, .

+
S:”m—Z””xzozlox(u10 + ity )

Sabe-se que u, =—5 e que a razdo da progressdo aritmética é 3.
Entdo, o termo geral ¢ u, ==5+(n-1)x3=3n-8.
Assim, S =10%(u, +u, ) =10%(22+79)=1010.

Opc¢ao (A)

u,==5+(n-1)x3=3n-8
limu, =lim (3n-8) = +o
f(x)=3""

lim f (u,) =lim3™ =37 =0

Opc¢io (D)

k(e -1 kle’ -1 ) _
lim (e 1) =lim G ):klime) L lim—— = g x1x -
x=1t (x—l)(x+1) y-0 y(y+2) y-0 y y=0 y+2 2
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5.2

7.1.

lim (2x +log, (2-x))=2+0=2

x-1"

~ . -k .
Se a fun¢do g € continua, entdo 5 =2,ouseja, k=4.

A taxa média de variacdo da func@o g no intervalo [—1, O] ¢ dada por:

2(0)-g(-1) _log,(2)- (-2 +1og, (3))
-1

0-(-1) 1

Mas log, (2) +1=log, (2) +log, (3) =log, (2 ><3) =log, 6.

=log, (2) +1

Assim, a =6.

Opc¢ao (A)

(Fog) (1)=g (1) (g(1) =25 ' (1) =2xe™
2" =6 e =3 1+k=In(3) = k=In(3)-1= k=1n(3)—1n(e):1n(_]

Opciao (B)

5(0,4); AB=32

Pelo Teorema de Pitagoras:

2 SA=SB ___

SA” + 5B’ =(3ﬁ) — 28B =18 = SB =9

Entao, SB=3.

Seja B(x,y). S
4”&

sin9=§®x=3sin«9 X B

cos6’=% = 4-y=3cosf = y=4-3cosl

O_B=\/9sin2 9+(4—3c0s 9)2 =/9sin> @+16—24cos @+9cos> @ =
:\/9(sin2 8+ cos? H)+16—24cosH =+/25-24cos 8
Logo, d(H) =+/25-24co0s 8.
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7.2.

8.1.

8.2

Pretende-se resolver a inequacdo d (6) >6.

Visualizam-se, na calculadora gréfica, as representagdes graficas das fungdes definidas

por y, =+/25-24cosx e y,=6,com 0<x<2x.

Ploti Plot2 Plot3

B\Y1825-24cos (X)
E\Y286
N\Ys3=
N\Y4=
I\Ys=
N\Ys=
NYr?=
\Ys=

WINDOW
Xmin=0
Xmax=6.283185308
Xscl=1.5707963267949
Ymin=0
Ymax=8
Yscl=1
Xres=1
aX=0.023799944348485
TraceSter=0.047599888696...

Identificam-se os pontos de intersecdo dos dois graficos que se visualizam.

Y2=6

Intersection
X=2.0469154 Y=6

Y256

.2362699 Y=6

Conclui-se que §0]2,047; 4,236] .

X’ +Inx
==t
y=mx+b
2
m=tim L) < i 2 X~ fim
X — +oo X X — +oo X

X — +oo X — +oo

X

bZlim(f(x)—mx):hm(

X - +00

X +nx

(

1+lxh‘—xj=1+0xo=1
X X
_x]: 1im1n_x:0

X — +oo x

Equacio da assintota ao graficode i y=x

, 1
241 1 ' —Xx—Inx
O R e

X X
f(1)=1 +$ =2

A inclinagdo dareta r é iguala 1 — 8.
tmﬂn—H)ZZ

n-6=tan" (2)
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8.3.

10.

n-6=1,1071
Daqui resulta que 8 =2,03.
Opgao (C)

f'(x):(ﬂ +1nxJ :1+1—1;1x

X X

—lxxz —2x(1—lnx)

_—x—2x+2xInx _-3+2Inx

ro() =1l e

X

3

f"(x)ZO o 3+2Inx=00x>0 « x=e?

3
X 0 e2 +0o

f"(x) - 0 +

f \ T

3
A abcissa do ponto P é e2 (ou e\/g ).

|z=(1-i)[<V2 O Im(z)20 Im z

Na figura esta representado, no plano complexo,

o conjunto de pontos definido pela condicio

X X

4

dada.

A medida da érea da regido sombreada é:

> :
7T X \/5 _22 _ _ :_1_
( ) _2n-4 _m 2:0’57
4 4 2
Opgio (C)
z' xZ =32i
Seja z = pe’?.

Z4 N =321 - (pei€)4 xpei(’g) =326i5 - pSCi(39) =326i5

p =32 p=2
n+4kn

36="+ 2 . k0{0.1.2} e

, k0{0,1,2}

Re z
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11.

A equacdo tem trés solu¢des. Como o ponto A pertence ao 2.° quadrante, € o afixo do

Sm

nimero complexo z, =2 © :2(cos%+isin%j :2(—§ +%i] =—J3+i.

z, =3 +i

f'(x) =sin(2x) S
f"(x)=0 = 2cos(2x) +sin® (2x) =0

Seja g a fun¢do definida por g (x) =2cos (2x) +sin’ (2x) :

2 . . . . T
* afuncdo g é continua em R, em particular, é continua em {05}
« g(0)=2+0=2 e g(%j:—2+0:—2
2
Pelo Teorema de Bolzano-Cauchy, conclui-se que [ [] }o,g[ 18 (c) =0.

Entdo, existe pelo menos um valor de ¢ D}O,g[ tal que f" (c) =0, logo, atendendo a

informacdo do enunciado, conclui-se que existe pelo menos um ponto de inflexdo do

gréfico de fcuja abcissa pertence ao intervalo }0,%[ .

Porto
Editora



