Novo Espaco — Matematica A 11.2 ano
Proposta de teste de avaliacao [novembro — 2018]

Nome:

Ano / Turma: N.2: Data: - -

1.1.

1.2.

1.3.

14.

Nao € permitido o uso de corretor. Deves riscar aquilo que pretendes que ndo seja classificado.
A prova inclui um formulério.
As cotacdes dos itens encontram-se no final do enunciado de cada caderno.

) CADERNO 1
(E permitido o uso de calculadora grafica.)
Na figura estd representada, num referencial o.n. Oxy, a circunferéncia trigonométrica de
centro O e raio 1. VA
P
Sabe-se que:

. o triangulo [ABP] ¢é equilatero e o ponto A tem

coordenadas (1,0);

v

0
. oreta AP é paralela a Oy e P pertence ao 1.° quadrante; G/ 4 X

. a amplitude, em radianos, do angulo AOP é &, com

Oe }O,E[.
2

Determina o valor exato da medida da drea do tridangulo [ABP] se 8 =

o
k
Para um determinado nimero real €, o perimetro do tridngulo [ABP] é 38.
O valor de @ arredondado as centésimas é:

(A) 85,49 B) 1,54 © 1,49 (D) 88,49

Considerando 6 = % , a abcissa do ponto B é:

(A) % ®) 7 © 23 D) 275

L

Na figura, num referencial o.n. Oxy, encontra-se parte do gréafico da funcdo f, 4

de dominio }0, g{ ,em que f (9) representa a drea do tridngulo [ABP].

O ponto § pertence ao grafico de fe tem ordenada 2. 2

Recorre as capacidades graficas da calculadora e determina a abcissa do ponto S.

Na tua resolucio deves apresentar:
0)

.aexpressdo de f(6);

. 0 valor da abcissa de S arredondado as milésimas.
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Novo Espaco — Matematica A, 11.2 ano
Proposta de teste de avaliacdo [novembro — 2018]

2. A equacdo 2—-sinx= /7 num dado intervalo tem trés solugdes.

Esse intervalo pode ser:

(A) B,zn} (B) [7—”,4 (C) {—%,24 (D)

FIM (Caderno 1)

Cotacoes Total
Questoes — Caderno 1 1.1. 1.2 1.3. 1.4. 2.
Pontos 15 12 12 25 12 76
2
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Novo Espaco — Matematica A, 11.2 ano
Proposta de teste de avaliacdo [novembro — 2018]

6.1.

6.2.

CADERNO 2
(Nao é permitido o uso de calculadora.)

Qual € o valor de arctan (\/3 ) —arccos (—%) ?

Aa 0 B) C = (D)

K
6
Considera a equagio cos’ (gj —sin(3x) = % )

Qual dos seguintes valores € solucdo da equacado?

@A - (B)

5 3 © -m D)

Seja fa funcdo, de dominio }—%, n[ \ {g} , definida por:

f (x)=tan(x)sin(x)+~/3sin(x)

Determina os zeros de f.

o la

Na figura, num referencial o.n. Oxy, esta representada a funcdo f, de dominio [O, 215],

definida por:

f(x)=1-3cos(2x)
Em relacdo aos vértices do tridngulo [ABC], sabe-se
que:

. 0s vértices A e C pertencem ao eixo Ox e as abcissas

sdo, respetivamente, a menor e a maior das solucdes

da equacdo f(x) 23 :

. o vértice B é o ponto do grafico de f com abcissa .

Mostra que AC = 4?% .

Determina a medida da area do tridngulo [ABC], atendendo ao resultado apresentado em 6.1.
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Novo Espaco — Matematica A, 11.2 ano
Proposta de teste de avaliacdo [novembro — 2018]

7.1.

7.2

Na figura, num referencial o.n. Oxy, esta representada a circunferéncia trigonométrica de

centro O e raio 1.

Sabe-se que:

. 0 ponto A tem coordenadas (1,0);

. o ponto P é do 2.° quadrante e pertence a circunferéncia;

. 0 ponto B € a intersecdo da reta OP com a reta que passa

em A e é paralela a Oy;

. a amplitude, em radianos, do angulo AOP é representada

T
por &, com € }E 1{.

) ) 5
Determina a ordenada de B no caso de a abcissa de P ser —?.

Apresenta o resultado na forma de fracio com denominador racional.

Seja fa funcdo, de dominio }% 1{, definida por f(x)=~/2—2cosx.

Designando por d a distancia entre os pontos A e P, mostra que d = f (0{) .

FIM (Caderno 2)
_ Cotacées Total
Questoes — Caderno 2 3. 4, 5. 6.1. | 6.2. | 7.1. | 7.2
Pontos 12 12 20 25 15 | 20 20 124
4
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Novo Espaco — Matematica A, 11.2 ano
Proposta de Teste [novembro — 2018]

FORMULARIO

GEOMETRIA

Comprimento de um arco de circunferéncia: or

( « : amplitude, em radianos, do angulo ao centro;
7 : raio)

Area de um poligono regular: Semiperimetro X Ap6tema

2
¢ . r
Area de um setor circular: 7

(@ : amplitude, em radianos, do angulo ao centro; r: raio)
Area lateral de um cone: TTr g

(r: raio da base; g : geratriz)

Area de uma superficie esférica: 47,2

(r: raio)
Volume de uma piramide: %x Area da base x Altura

Volume de um cone: %X Area da base X Altura

Volume de uma esfera: 4 nr® (r:raio)
3

PROGRESSOES
Soma dos n primeiros termos de uma progressao (u»):

= . m u +u
Progressao aritmética: " x 5
2

~ P 1-7"
Progressio geométrica: ;;, x

1-r

TRIGONOMETRIA

sin (a+b)=sina cos b+ sin b cos a

cos(a+b)=cosacosb-sina sinb

sinA_sinB _sin C
a b c

a’> =b* +c¢* —2bccos A

COMPLEXOS

(pcis 8)" =p" cis(nd) ou (p em)n =p'e™

6 + 2kn

\/"PCisaz{’/;cis[Lmj ou {/pe” :d;e n
n

(ke{o, .., n-1} e neN)

PROBABILIDADES

H=p X +..+p, X,

0':\/p,(xl—u)2+...+pn(xn—,u)2
Se X ¢ N(u, o) ,entdo:
P(u-o<X<pu+0)=0,6827
P(u-20<X <u+20)=0,9545
P(u-30<X<u+30)=0,9973

REGRAS DE DERIVACAO

(u+v) =u+v'

cosu)' =—u'sinu
'
(tanu)'=
2
cos’ u
’
(e”) =u'e"

’

(a”) =u'a"Ina (ae ]R*\{l})

(ae R*\{1})

LIMITES NOTAVEIS

lim (1+1j =e (neN)

n

. sinx
lim =

x—0 X

1

fim &1y
x>0 X

lim 2% _ g
x40y

x

lim = =+w (peR)

X—>oo xl’
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Novo Espaco — Matematica A, 11.2 ano
Proposta de resolucao [novembro — 2018]

1.1

1.2

1.3.

CADERNO 1

(E permitido o uso de calculadora grafica.)

Se 9=£,entﬁo AP = tan £J=1.
4 4

O tridngulo [ABP] € um tridngulo equilétero de lado 1.

Seja h a altura do triangulo.

2
wf L :12(:)h2:§,peloque hzﬁ.
2 4 2

Assim, a medida da area do tridngulo € dada por:

Resposta: 73 u.a.

38

Se o perimetro é 38, entdo AP = tan(6) = ER

arctan (%j =~1,49

Resposta: ©) 1,49

Se Hzg,entéo ﬁ’:tan(gj:\@.

Seja h a altura do tridngulo.

\/5 : 2 9 3
B X2 :(\B) (:)hZ:Z,peloque h=2

2

Assim, a abcissa de B é dada por 1+%, ou seja, € igual a % .

Resposta: (A) %
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Novo Espaco — Matematica A, 11.2 ano WE Eorto
Proposta de resolucao [novembro — 2018]

14.

ﬁ:tan(ﬁ)

Seja h a altura do tridngulo.

2
tan (6
n +[$J =tan’(0) & h’ =%tan2 (6)

Daqui resulta que /1= %tan (6).

tan(&)xétan(ﬁ) 3
A 4drea do tridngulo é dada pela expressdo 22 , Ol seja, Ztan2 (6).

Assim, f(6) =%tan2 (6).

A abcissa de S € a solugdo da equagdo f(x)=2.

Recorrendo a calculadora gréfica e resolvendo a equacdo graficamente, obtém-se, para

abcissa do ponto S, arredondado as milésimas, 1,021.

2—sinx=x/7<:>sinx=2—x/7

Repara que:

. 2=+/7 = 0,646

. sin 7—n =—sin£=—0,5; sin _r =—£z—0,707 e sin I =—l=—0,5
6 6 4 2 6 2

- . T N -
A equacdo dada, no intervalo [—Z, 2n} , tem trés solucdes e, nos restantes, tem duas.

Resposta: ©) {—% 27‘[:|

FIM (Caderno 1)
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Proposta de resolucao [novembro — 2018]

CADERNO 2

(Nao é permitido o uso de calculadora.)

1\ n© 2n T
3. t 3)— =t
arctan ([) arccos [ j 3 3 3

Resposta: (D) —g

4. cos’| = —sin(?ax)=é
2 4
\/g 2
Se g for solucdo da equacio, entdo cos’ (%j —sin(n) = (—J -0=
Conclui-se que g € solucao da equacdo.

Resposta: (B) ki

5. f(x)=0 /\xe:l—g, n[\{g}@
& tan (x)sin (x)+~/3sin(x) =0 A xe}—%, 7{\{%}@

T

= sin(x)(tan(x)+\/§)=0 A XE }—g n[\{a} =
{

n
e
2}

<:>(x=kn vx=ﬁ+k1t , ke ZJ A XE }—E, n[\{ﬁ}@
3 2 2

& (sin(x)=0 vtan(x) =—/3) A xe }—% n[\

b 2n
<:>x=0vx=—§v xX=—

3
Resposta: {—E, 0, E}
3 3



Novo Espaco — Matematica A, 11.2 ano
Proposta de resolucao [novembro — 2018]

6.1. f(x)z%(:)l—3cos(2x):§(:)cos(2x):—%

cos 2x)=—— A x€|0, 2n] &

(
<:>(2x=—+2k1tv 2x——%+2kn ke Z]/\xe[o 2n| <

x:—+knv x——§+k7r ker/\xe[O 21|

Assim, tem-se:A(%,Oj e C[?,Oj.

_|m Sm

47 .
=373 =—, como queriamos demonstrar.

P N . A_CX‘ f (n)‘
6.2.  Areado tridngulo [AB(C] é dada por: ———.

_ 4
ACx|f () :;><|—2| _dn

2 2 3

4
Resposta: ?ﬂ:

7.1.  Sabe-se que cosa’=——5 e l+tan’ = —.
3 cos” o

4
l+tang=— S tan’ag=— < tana = +—
5 J5

Como o ponto P pertence ao 2.° quadrante, conclui-se que tan @ = —

NG

A ordenada do ponto B é ——

25

Resposta: ——
P 5
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Novo Espaco — Matematica A, 11.2 ano
Proposta de resolucao [novembro — 2018]

7.2.  As coordenadas do ponto P sdo: (cosa,sin).

d :ﬁ:\/(cosa—l)2 +(sin&'—0)2

d =+Jcos® a—2cosa+1+sin’ &

d=\/1+1—2005a:\/2—2005a

Assim, conclui-se que d = f (0{).

FIM (Caderno 2)
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