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Folha 4: Integrais duplos e triplos

1. Para os seguintes dominios de integracao e funcgoes integrandas, determine, se
existir, [ [, f(x,y)dzdy.

(a) f(x,y) =23+ 322y +1y3, R=10,1]%

(b) f(z,y)=\y+z—3y*, R=1[0,1]x[0,2].
(¢) f(z,y) =sin’(z)sin’*(y), R=1[0,7/2].
(d) f(z,y) =y 3e®v, R=1[0,t] x [1,t],t > 1.

2. Mostre que, se existirem os integrais simples f; f(z)dz e f g(y)dy, entio existe o
integral duplo [ f[a bix (e, £ (@)9(y)dwdy e tem-se

[ [ 005 = ([ t005) ([ o)

onde a < b, c < d.

3. Esboce o dominio de integracdo D indicado e expresse o valor da sua area por
intermédio de um integral duplo.

(a) D={(z,y) eR?:y>a2 Ny <1—2%).
(b) D={(z,y) eR? 1y <2xAy+6x—8<0Ay? <8z}
(c) D={(z,y) €ER?2:0< 2 < RAY?>+ (z— R)?> < R?}, onde R > 0.
(d) D ={(z,y) eR?: 2%+ (y— R)? < R2Ay >z}, onde R > 0.
e) D={(z,y) eR?:2® < |y| < 1}.
)

(
(f) sendo D o dominio delimitado pelas curvas de equagao zy = 3, 2y = =z,
y=2zx,z=0ex=2.

4. Esboce o dominio de integracao D indicado e calcule, se possivel, o integral
ffD x,y)dzdy.
(a) flz,y)=1—-2—y, D={(v,y) eR?:0<z+y<1A0<z<1}
(b) flz,y)=e¢"", D={(z,y)eR2:0<z <y’ A0<y<1}.
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(c) f(z, ):zﬁ, DZ{(l’,y)ER2:0§y§m§2/\xy21}.

5. Esboce o dominio de integracao dos seguintes integrais e inverta, se possivel, a
ordem de integracao destes.

\/ 7372
) f_ll fo ! f(z,y)dy dx.
b) foldyfyﬂf z,y dx—i—fl dyfy/2 z,y)dw.
6. Expresse o volume do sélido V' por intermédio de integracao tripla, sendo:
(a) V={(z,y,2) € R?: 22 + 4?4+ 22 < R*}, com R > 0.
={(z,y,2) € rxt 4yt <A1 < 2 <2
b) V RB 2 2 2
(c) V limitado pelas superficies de equacio z = 22 + y? e 4(z — 1) = 22 + ¢%.



(d) V a porcao do 1° octante limitada pelo plano 2z + y + 2z = 2.

7. Esboce o dominio de integracao do seguinte integral triplo

3 6—2 \Vz/3 4 6—2 Va—22
I:/dz/ dy/ dx+/ dz/ dy/ dx.
0 0 —+/2/3 3 0 —V4—22



