Teste N.2 3 — Proposta de resolucao

1. Opcao (B)
Sabemos que P(—6,4),Q(a,b) e M(3,-5).

Como M é o ponto médio do segmento de reta [PQ], entdo:

—6+a 4+ b
> =3 A T=—5<:)—6+a=6 A 44+4b=-10
Sa=12 A b=-14
2. Opcao (D)

Acondicdo x2 +y? <2 e x?+y? < (\/5)2 define:

A
yﬁ

Acondicdo [x| =1 V |y|l21le(x=21vx<-1)V (=1 v y<-1)define:

A
y

1

v

Logo, a condicdo x?+y?2<2 A (|x]=1 Vv |y|=1) corresponde a intersecdo dos dois

dominios planos acima representados:

v
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3.x2=22+22ox2=8ox=+V/8x=+2V2

Como x > 0, entdo x = 2v/2.

O diametro da circunferéncia intermédia é igual a 2v2 + 2,

logo o seu raio é igual a v2 + 1.

y2=(2vZ+2)" +(2V2+2) ©y? =8+8V2Z+4+8+8VZ+4
o y2=24+16V2

&y =124+ 16V2

ey=+ /4(6+4\/E)
oy=+2V6+4V2

Como y > 0, entdo y = 26 + 4+/2.

O diametro da circunferéncia maior € igual a
2v6 4+ 4v2 + 2(V2 + 1), logo o raio ¢ igual a
V6 + 42 + /2 + 1 unidades de comprimento.

4.1.BC = (12,6) — (10,-2) = (2,8)
D=A+BC =(-2,1)+(2,8) = (0,9)

Determinemos as coordenadas do ponto G:

1.2 processo

|BC|| = V27 + 82 = V4 + 64 = V68

A razdo de semelhanca entre os retangulos [ABCD] e [BEFG] é igual a % = \/% =4 =2.

AB = (10,-2) — (-2,1) = (12,-3)

| 4B|| = /122 + (=3)2 = V144 + 9 = V153
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|BE|| = 2 x |[4B]| = =

Como BG é colinear com B4, entdo BG tem coordenadas (—12k, 3k), para algum k € R:
\/_ \/_3

|BG|| === & J(—12k)2 + (3k)% =

o VI44k? + 9K2 = @
o Vi53|k| = 12

e |kl ==
1

ok== v k=-1
2 2

k = % pois os vetores BA e BG tém 0 mesmo sentido.
=1 3
= (o)

= 3 1
G =B+BG=(10,-2) + (—6,3) - (4,—-)

2.2 processo

|BC|| = v22 + 82 = V4 + 64 = V68

A razdo de semelhanca entre os retangulos [ABCD] e [BEFG] é igual a % = \/% =4 =2.

6 =B+ x”BG” ILJ:XBA

BA = (-2,1) — (10,-2) = (—12,3)

||§Z|| =,/(—12)%? + 32 =144 + 9 = V153

|B4]| = 2||BG|
G= B+”Bj”xBA B+ ”” ””xBA B+ xBA=
= (10,-2) +5(-12,3) =
1
=(4-3)
—2-1 -3 1
4.2, Myp = 10—(-2) = E = _Z
y = —ix +b

Como o ponto A(—2,1) pertence a reta, vem que:
- _le(— _1 _1_ -1
1= 4><( 2)+b<:>1—2+b<:>1 2—b<:>b—2
1
2

Logo, a equacgéao reduzidadareta AB éy = —%x + =

| =

Assim, o lado [AB] pode ser definido por y = — +% A =2 <x<10.

4
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4.3. O centro da circunferéncia circunscrita ao retangulo [ABCD] é o ponto médio do segmento
de reta [AC]:

M_<—2+12 1+6>_(57)
B 2 2 ) 72

r—d(MA)—J(S—( 2))2+ -—1 /49+§

Assim, uma condicao que define a circunferéncia pedida é:

( 5)2+( 7)2_221

* Y732 4

5. Opcao (B)

{x —-8x+y’+6y+7=0 {x2—8x+(x—13)2+6(x—13)+7=0
y=x—13

@{xz—8x+x2—26x+169+6x—78+7=0

2 _ _
{Zx 28x4+98=0

2 _ _

{x 14x+49=0

@{(x—7)2—0
{ =
={ 2

A intersegéo da circunferéncia com a reta € um ponto.

6.1.
6.1.1.z=5

6.1.2.x=0 A y=3

6.1.3.D = C+BA = (0,3,5) + (4,—3,0) = (4,0,5)
E=D+BG = (40,5 +(6,8,0) = (10,8,5)
O centro da esfera de didametro [BC] é o ponto médio do segmento de reta [EC]:

1040 8+3 545 11
( 2 ' 2’ 2)2(5’7’5)
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O diametro € igual a:
d=d(E,C)=+/(10-0)2+(8-3)2+(5-5)2 =
=100 + 25 =
=+/125

o V125
Logo, o raio é igual a -

Uma condigao que define a esfera de didmetro [EC] pode ser:
2
112 V125
(x — 5)2 +(y—7) +(z-5)?%< <—>

ou seja:

X 11\ , 125
(x—=5) +(y—7) +(z-5) ST

6.1.4. Se o ponto G pertence ao plano mediador do segmento de reta [DP], entao:
d(G,D) =d(G,P)
& J6-4)2+(11-0)2+(0-52=,/(x—6)2+ (y—11)2 + (z — 0)2
2
o (Vat121+25) = (Va-67+ G- 102 +2%)

© 150 = (x — 6)% + (y — 11)? + 22

Trata-se da superficie esférica de centro em G e raio igual a V150 (DG).

6.2. AB=d(A,B) =+/(4—0)2+(0-3)2+(0—0)2 =
=+v16+9 =
=+/25 =
=5
Como AB = BC, AB é perpendicular a BC e [ABCD] é um paralelogramo (pois [ABCDEFGH]
€ um paralelepipedo), entdo [ABCD] € um quadrado.
DBG é o plano mediador do segmento de reta [AC].
Logo, pode ser definido por:

JaEx =42+ —-02+(z-0)2=/(x—0)2+ (y—3)2+ (z—5)2
o (Ja—DZ+y? +22)2 = (\/x2+(y—3)2+(z—5)2)2
©(x—4)2+y2+z2=x*+(y—3)%+ (z—-5)?

©x?—-8x+16+y*+z2=x>+y?2—6y+9+2z2—10z+ 25
& —8x+6y+10z—-18=0

© —4x+3y+5z2—-9=0
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173, 79 172, op
6.3.X =H —_(CB+FE)=H—>(FG+FE) =

=H-1FH =
2
1—
= H +HF

X é o ponto médio do segmento de reta [HF] e [EG].

Calculo auxiliar
h=d(B,6)=+(6—0)2+(11-3)2+(0—0)% =

1
Viagepx) = rRe Apase X h =

12 —
=3x5°x10= =V36+24 =
_ 250 = V100 =

3 =10

7. Opcao (A)
7(0,1,0) é um vetor diretor da reta .
A reta definida na opgao (A) também admite (0,1,0) como vetor diretor.
A reta definida na opgéo (B) admite 5(0,0,1) como vetor diretor que nio é colinear com 7.
A reta definida na opcéo (C) admite £(1,2,3) como vetor diretor que nédo é colinear com .
A reta definida na opgao (D) admite (1,0, 1) como vetor diretor que nédo é colinear com 7.

8. Opcao (C)
fx)—g(x) >0 f(x) > g(x)
©-6<x<0 V 3<xZ£6

Assim, C.S. =[-6,0[ U ]3,6].

’ AA Teste N.2 3_ Matematica A_10.2 Ano Expoente’| Daniela Raposo e Luzia Gomes





