Teste N.° 2 — Proposta de resolucao

-(2-V2) = |(2—V2)%- VI)x(—
L 3+V2)x2+(2-V2)x—1=0ox= (2-v2) £ @D -4xGHDX(-D)
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Como x € IR*, entéo:
—244+/2 —2+4+2)(6-2v2 - -
_ f@ _ V2)( \/_)@x: 12+4/2+24/2-16
6+2v2 36-8 28
_ —28428V2
- 28
Sx=-1+2

2. Opcao (C)
A+ 2GR = A+ AM = M, logo a proposicdo A + 2GR = S é falsa.
AE + TV = AE + EC = AC, logo a proposicdo AE + TV = CA é falsa.
S—24AK—-Di=S+2KA+ID=S+SI+1ID=1+1D =D, logo a proposicdo S — 24K — DI =D é
verdadeira.

3. Opcéo (D)

Sabemos que a circunferéncia de maior raio é definida por (x — 3)? + y%2 = 9.

A circunferéncia de menor raio é definida por (x —3)?+y% =1. A reta vertical tangente a
circunferéncia de menor raio é definida por x = 2.

A condicdo (x —3)?+y2 <9 A x <2 Ay >0 define a interse¢do do circulo de centro no ponto
de coordenadas (3,0) e raio 3 com o semiplano aberto a esquerda da reta vertical definida por
x = 2 e com o semiplano aberto superior a reta horizontal definida por y = 0.

A condigdo 1< (x—3)24+y2<9 A x>2 A y<0 define a intersecdo da coroa circular de
centro no ponto de coordenadas (3,0) e raio 3 da circunferéncia externa e raio 1 da
circunferéncia interna com o semiplano aberto a direita da reta vertical definida por x = 2 e com

0 semiplano aberto inferior a reta horizontal definida por y = 0.
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Assim, a condicao pedida é:
(x=324+9y2<9 Ax<2Ay>0) V (1<(x—-3)2+y2<9Ax>2Ay<0)

4,
41.C=D+DC
DC = kAB = k(4,2),k € IR = (4k, 2k),k € IR AB = (6,4) — (2,2) = (4,2)
[DE]| = 395 = [DE]| = VA5 = Vi6k T 487 = V35
& V20k? = V45
& V20 x |k| = V45
_ Va5
o Ikl = |5
20
< k| =\/E
4
okl =3
2

3 3
ok=2vik=-2
2 2

Como AB e DC tém o mesmo sentido, k = %
- 3 3
DC=(4x2,2x3)=(63)

C=D+DC=(1,-2)+(63) = (7,1)

4.2. P(x,x?)

d(P,A) =d(P,D) & /(x —2)2 + (x2 — 2)2 = \/(x — 1)2 + (x2 + 2)2

o(Ja-22+ @ -27) =(VG-17+@+27)

S x? —4x+4+x*—4x°+4=x>—-2x+1+x*+4x%?+4

& —4x% —4x%> —4x+2x+4—-1=0
& —8x?—-2x+3=0
2+,/4—4%x(-8)x3
16
2410

X =
-16

X =

1 3
©x=-Vx=—=
2 4

Dado que P pertence ao 2.° quadrante, a sua abcissa é negativa.

~ 3
Comox <0, entdo x = -

Logo, P (— 32 )

4’16
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4.3. Opcéo (C)
riy=mx+b AD = (1,-2) — (2,2) = (-1,—4)

Ty
-1

y=4x+b Myp =
Como B pertence a reta:
4=4X6+bo4=24+b4-24=b -20=D
y =4x —20

Q(a,0)

0=4a-204a=20a=5

Q(5,0)

R(0,b), logo R(0,—20),

__ 0QXOR _ 5x20 _

4.4. Coordenadas do ponto médio do segmento de reta [AS]:

(2+k2+1'2+2k) _ (k2+3,k n 1)
2 2 2

o6 Aktl=4eok?+3=12 A k=3
©k?+3=12 A k=3
©k?’=9A k=3
k=3 Vk=-3) A k=3
S k=3

5. Opcéo (C)
{(x—2)2+y2+(z—3)2S25ﬁ{(x—2)2+y2+9S25®{(x—2)2+y2Sl6
z=0 z=0 z=0

Esta condi¢c&o define o circulo de centro em (2, 0, 0) e raio 4 contido no plano z = 0.

Logo, a sua area é igual a w X 42 = 16,

6.1. Opcéo (B)
D(-3,0,4) C=D+A4B
(x,y,z) =(-3,0,4) + k(—1,0,-3),k € [0,1]

6.2. A(0,0,a) € B(b,0,0)
4B = (-1,0,—3) & (b,0,0) — (0,0,a) = (-1,0,-3) & (b,0,—a) = (—=1,0,—3)
ob=-1 A a=3
A(0,0,3) e B(—1,0,0)
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6.3. Como se trata de uma piramide quadrangular regular, a projecdo ortogonal de E sobre o
plano ABC é o ponto médio do segmento de reta [BD]. Logo, a abcissa e a cota de E sao
iguais a abcissa e a cota do ponto médio do segmento de reta [BD]. Seja M o ponto médio
de [BD]:

(—1 —-30+00+4
2 272
Logo, E(—2,y,2).

) = (—2,0,—2)

|4

1 —_—
piramide = 30 © 7 X ||AB||2 Xh=30e (\/E)Zh =90 h=9

Entdo, E(—2,-9,2).

6.4. O centro da superficie esférica admite como centro o ponto médio do segmento de reta [BD]:

(228 = 200

|55

2
BD =D —B =(-3,0,4) — (-1,0,0) = (—2,0,4)
|BD|| = V& +16 = V20

|BD

Sabemos que o raio é igual a

VM _ 2 _

2 2

r =

© ’

Logo, a equacédo pedida é:
(x+2)2+y2+(z—-2)>=5

6.5. O plano BED é o plano mediador do segmento de reta [AC].
C=D+A4B =(-3,0,4) + (—1,0,—3) = (—4,0,1)
xX+4)+y*+ (-1 =x-02+@y—-0)2%+(z-3)?
©x?+8x+16+y?+2z2-2z+1=x2+y?>+22-62z+9
©8x—2z+6z2+16+1—-9=0
©8x+4z+8=0
©2x+z+2=0
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