Teste N.2 1 — Proposta de resolucao

1. Opcao (D)
A opgao (A) é falsa, pois, por exemplo,sea=1eb =4,entdioVa+Vb=vVi+V4d=1+2=3¢
Va+b=+v1+4=+/5 mas3 /5.

A opgéo (B) é falsa, pois /(—a)? = |a| = a. Assim, se, por exemplo, a = 3, \/(—a)? = \/(-3)% =
=|-3|=3e3#-3.

A opcdo (C) é falsa, pois ¥a x Vb = Ya? x Vb3 = Ya? x b3. Assim, se, por exemplo, a =1 e
b =64, entdo YaxVb=V1xV64=1x8=8eVaxb=11x64=73/64=2 mas8= 2.

A opgéo (D) é verdadeira, pois ¥a : Vb = YaZ: ¥b3 = ° Z—z.

2. Opcao (A)
(5\/ a? — bz)_l X (SVa + b)z =@ -b2)"1x(a+b)?=

_ 5| (a+b)? _
TN (@2-p?)

5 [(a+b)(a+b)

(a—b)(a+b)
5
—

5

o

o

at+b _
32, pois a + b = —32(a — b), logo Z_i’; = _32.
2

3. Opcao (B)
Vix—4=2V3x+1V7x-2V3x =5 (V7-2V3)x =5
5
CX=F A
_ s
X = 2T
oy = 5y7+10v3
7—-12
5v7+10v3
x=——
©x=—7-2V3

C.S.= {—V7 — 2V3}
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tronco em fungéo de r.

PrP=Q@rie2l=4c?=2r2 s 1=V2|r|

4. Comecemos por determinar uma expressao da area da base maior do

>0
el =2r
7
Apase maior do tronco = 1? = 2r? ér
Sejam V o centro da base superior do cilindro, V' o centro da base inferior # 2 N
do cilindro, A o ponto médio de um dos lados da base maior do tronco da
piramide, B o centro da base menor do tronco da piramide e C o ponto 2
meédio de um dos lados da base menor do tronco da piramide.
- N C iB
Av=§=§r VV = 4r VB = 2r
Os triangulos [AVV'] e [CBV'] sdo semelhantes (pelo critério AA), logo: o
V2
4t 2r _ 2rx 5T \2

— =—©B(=—=*—"oBl=—r v
V2 BC 4r 4 v

2

V2 V2

Assim, o lado da base menor do tronco é igual a 2 X S r=5rea area da base menor do

2 2
;. 2
tronco é igual a (‘/2—_r) = %

Assim, o volume do tronco da piramide é igual a:

2r 5 5 rz2  r? 2r( ., T
Vt=?X 2re+ |2r X7+7 =? 2re+r +7

_2r  7r?
3 2
7

=-r3uw.
3

Ld(4,B)=(-3-1)2+R2+1)2=vV16+9=+25=5

2
Circunferéncia de diametro [AB]: (x + 1) + (y — %)

Mus = (55) = (-1.3)

A reta r é a mediatriz de [AB]:

Jax+3)2+ @ -22=/(x—-1)2+ (y+1)2
©x+3) 2+ -2 =x-1)*++1)?

S x?+6x+9+y—4y+4=x2-2x+1+y2+2y+1

© —4y—-2y=—6x—2x—9—-4+1+1
& —6y =—-8x—11
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Assim, uma condigao que define a regido a sombreado é:

(x+1)2+(y—1)2 Sé A ysix+E
2 4 3 6
6.
6.1.7r =d(B,D) =/(9-5)2+ (3—11)2 =16 + 64 = /80
A equagéo reduzida da circunferéncia de centro em B e que passa em D é:
(x—9)?2+(y—3)2=80
6.2. Sabemos que as diagonais de um losango sao perpendiculares e »4
se bissetam. Determinemos, entao, a mediatriz de [BD]:
V=92 + (-3 ={(x -5+ - 11)? 2 ‘
©(x—-92%2+(w-32=x-5%+(y—11)*?
©x?—18x+81+y2—6y+9 =x%2—10x + 25 + y? — 22y + 121 AZ B
& —6y+ 22y = 18x —10x — 81 — 9 + 25 + 121 ° s
© 16y = 8x + 56
Sy= % +§
Como A pertence a mediatriz de [BD]:
2=""+ o4=a+1+704=a+8ca=—4
Logo, A(-3,2).
Seja M o ponto médio do segmento de reta [BD]:
M=(2220) = (7,7) AM = (7,7) — (—3,2) = (10,5)
C=M+AM = (7,7) + (10,5) = (17,12)
Logo,b =16ec = 11.
7. Opcao (B)

1 11
V8a3 x (2%a*h*) 12 = Y (2a)3 x 2 3 x a3 x b2 =
Crax L ax L
—\/Zaxgﬁx \/Exbz_
_3E, Ve _
=X =

= V,,z
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8. Opcao (B)
2
A condigdo (x —1)?> + (y — 2)? < G) define o circulo de centro (1, 2) e raio %

A condigao y — 3x + 1 < 0 define um semiplano cuja fronteira é a reta definidapory=3x—-1e
que contém o centro do circulo (2 =3 x 1 — 1), logo, a reta contém o diametro do circulo.

Assim, o perimetro da regido é igual a d + % =1+,

9. Seja P(x,y) um ponto genérico do plano.
d(P,A) = 2d(P,B)
SJa+22+ -2 =2/(x -1 +y?
©@x+2?+ -2 =4(-D*+y?)
S x?+4x+4+y?—4y+4=4x>—8x + 4 + 4y?

©3x2—12x+ 3y’ +4y—4=0
@x2—4x+y2+§y—§=0

2 _ 204,042 il
o @ —tx+)+ (Y2 +iy+3) =244+

@(x—2)2+(y+§)2=%2

~ . . N . 2 .. 52 2413
Esta equacéao define uma circunferéncia de centro (2, — 5) e raio igual a g VI3

3
10.
101.x2+y?2 - 2x+2y=3©x?2-2x+y2+2y =3
ox?—2x+1+y?+2y+1=3+1+1
S x-1D*+@+1)%*=5

Logo, o centro da circunferéncia tem coordenadas (1, —1).

10.2. Uma reta paralela a bissetriz dos quadrantes impares (y = x) admite (1,1) como vetor

diretor. Assim, uma resposta possivel é (x,y) = (1,—1) + k(1,1),k € IR.

10.3. Determinemos as coordenadas de A e de C:
{x2+y2—2x+2y=3@{y2+2y=3(:){y2+2y—3=0

x=0 x=0 x=0
_ —24,/4-4%(-3) _ —2%4
@{y_ 2 @{y_ 2
x=0 x=0
y=-3, (=1
<=>{x:0 V{XZO

Assim, A(0,1) e €(0,—-3).
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Determinemos as coordenadas de B:

x2—2x—3=0 {x:“—v‘*“*x("”)
s 2

y=0

2 2 _ —
x“+y 2x+2y—3@{
y=0

y =
2+4
X =" {x =-1 {x =
s 2 & %
{y=o y=0 y=
Assim, B(—1,0), pois B tem abcissa negativa.

ACx|abcissade B| _ 4X1

Alapc) = > =2 u.a.
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