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Na resposta aos itens de escolha multipla, selecione a opc¢éo correta. Escreva na folha de respostas o nimero do item

e a letra que identifica a opcdo escolhida.

Na resposta aos restantes itens, apresente todos os calculos que tiver de efetuar e todas as justificacfes necessarias.

Quando, para um resultado, ndo é pedida a aproximagédo, apresente sempre o valor exato.

" —4 S€ x<l1

1. Sejag afunggo, de dominio R, definida por g(x) =< ~ 5 se x=1,
X
e—e
——— sex>1
x°—1

1.1. Quanto a assintota horizontal do grafico de g quando x — —o0:
(A) tem equagéo y = 0; (B) tem equagdo y =1;
(C) tem equagdo y =e; (D) n&o existe.

1.2. Sem recorrer a calculadora, estude a continuidade da fungéo g em x =1.

2.  Considere a funcéo f, diferenciavel em R | definida por /' (x) =e™* — x", comne N .

Sabe-se que f é crescente em |- o0,In2] e decrescente em [In2, + oof .

Considere as proposicdes seguintes.

l. lim f(x)=0. y!

X— 00

g

ll. Ao lado esta parte do grafico da fung&o g, primeira derivada de f.
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Justifique que as proposices | e Il sdo falsas.

@) /In2 X

Na sua resposta, apresente, para cada uma das proposi¢ées, uma razdo que justifique a sua falsidade.
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3. Qual é o conjunto solucdo da condicdio 5% ° — 573 <30 000 ?

(A) [log56000, + o[ (B) |- 0,10g53000] (C) R (D) &
4.  No referencial o.n. XOy da figura, yt g ¢
estdo representados: \ /
« parte do grafico da funcdo f, de C A
dominio R, definida por
f(x)=2"=3;
* parte do gréfico da funcdo g, de
dominio R , definida por |
gx)=2"""+1;
« o triangulo [ABC], tal que:
+ A pertence ao gréfico de f e
tem ordenada positiva;
+ B pertence ao gréfico de f e
tem abcissa 0;
« C pertence ao eixo Oy e tem a
mesma ordenada de A.
4.1. Usando processos analiticos,
determine as coordenadas do O T X
ponto |, intersecdo entre os Exercicios
graficos de fe g. de
. MATEMATICA A
4.2. Sabe-se que a area do
triangulo [ABC] é igual a 16,5. ’/—/ para preparar o
. Exame Nacional de
Recorrendo & calculadora

. . . . N - 2024
gréfica, determine a abcissa de A (aproximada as centésimas). I
(inclui 3 provas modelo)
Na sua resposta:
— apresente uma equacéao que lhe permita resolver o problema; : Wwﬁﬂm

resoluggo de TODOS os sxercic

— reproduza, num referencial, o(s) gréafico(s) da(s) funcdo(Bes) visualizado(s) na calculadora que lhe
permite(m) resolver a condicdo, e apresente a(s) abcissa(s) do(s) ponto(s) relevante(s) arredondada(s),
se necessario, as centésimas.

5. O preco por quilograma de magés pode variar em fungdo do seu «peso» meédio.

Admita que o valor a pagar, P, em euros, por quilograma de uma variedade de magas, em funcédo do «peso» médio
das magés, X, em gramas, é dado, aproximadamente, por

P(x)=1,059In(x)—3, 2553, com 40 < x <270

5.1. Se o «peso» médio das macgds aumentar de um quinto para um quarto de quilo, o prego por quilograma
aumenta, aproximadamente:

(A) 18 céntimos; (B) 20 céntimos; (C) 22 céntimos; (D) 24 céntimos.

5.2. Usando processos analiticos, determine o «peso» médio das magas se o preco for igual a 2 euros.
Apresente o valor em gramas, arredondados as unidades.
Se usar céalculos intermédios, conserve, pelo menos, trés casas decimais.
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6. Considere:

- afunggo f, de dominio R, definida por f (x) = log,,x , com a > 1;
_ 2
* a sucessao (un) , definida por u, = <%> "

Complete o texto seguinte, selecionando a opc¢ao correta para cada espaco, de acordo com as condi¢des dadas.

Escreva, na folha de respostas, apenas cada um dos numeros, |, Il, Ill e IV, seguido da opcgao, a), b) ou c),
selecionada. A cada espaco corresponde uma s6,0pcag.
O valor de limf(un) é__1 eovalorde f(% é_ 1.
a
Dado um nimero b>1, se log,a = -8, entdo f(b) éiguala __lll__e, log,10 =26, entdo f(100) é
dada pela expresséo __IV
| Il 11 [\
a) —oo a) % a) — % a) 6log , (10b)
b) e’ b) va b) & b) 12log b
c) +oo c) — % c)8 c) 24log,a
7. Sejam a e b dois nimeros reais superiores a 1, tais que a = b™.
Qual dos valores seguintes é igual a log b ? o
1 o) Exercicios
(A) & ®) = OF: (D) 2r de
MATEMATICA A
para preparar o
Exame Nacional de
2024
(inclui 3 provas modelo)
8. Sejafafungao, de dominio |1,+o0[, definida por f (x)=In (x2 — 1) + 3x. .
Resolva os itens seguintes sem recorrer a calculadora. ST

8.1. Estude a funcéo f quanto a existéncia de assintotas verticais e de assintotas obliquas ao seu grafico e, caso
existam, escreva as respetivas equacoes.

8.2. Mostre, recorrendo ao teorema de Bolzano-Cauchy, que existe, pelo menos, um ponto do grafico de f
pertencente ao intervalo ]\/5,\/2[ de ordenada igual a 5.

Se usar céalculos intermédios, conserve, pelo menos, duas casas decimais.

9. Determine, sem recorrer a calculadora, os nimeros reais que sdo solucao da seguinte inequacao.

log, (8 —2x) —2=log, (x+1)
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10. Considere um ntimero positivo K e a fungdo h, de dominio R, definida por h(x)=1In (ke 2x 4 2) —2x.

10.1. Suponha, nesta alinea, que &k =1.

Seja f a funcdo definidaem R ™ por /(x)=h(x)+ 2x.

~ . N iy ~ -1 a
Qual das expressdes seguintes pode ser a expressio analitica da fungdo f °, fungfo inversa de f ?

©) ln!Z—ex )

(A) e —2

(B) 2 —e*

2

10.2. Sem usar a calculadora, determine K, sabendo que y = 3 é a equagdo de uma assintota do gréfico de h.

FIM
COTAGOES
Item
Cotac8o (em pontos)
1.1. 1.2. 2. 3. 41, 4.2, 5.1. 5.2, 6. 7. 8.1. 8.2. 101. | 102
8 16 16 8 16 16 8 16 16 8 16 16 16 8 16 200
Formulario
) ) (eu)l — u!eu
Trigonometria
“Y'=u'a"In eR"\{1
sen(a + b) =senacosb + senbcosa (a*) =ua*Ina (a {1h)
cos(a + b) =cosacosb —senasenb (Inu)' = %
. (log,u)' = L (ae R™\{1})
Regras de derivacéao ulna
u+v) =u"+v' . Lo
( ) Limites notaveis
(wv)' =u'v+uy' 1\”
1im<1 + ;) =e (neN)
< u ) Cuv—uw' S——
v v?2 senx Exercicios
li . =1 de
W) =nu"""'u" (neR) o MATEMATICA A
o et —1 para preparar o
(senu)' =u'cosu lim =1 Exame Nacional de
¥0 2024
(cosu)' = —u'senu I (inclui 3 provas modelo)
lim -~ = 0
' X— +oo
tgu)' =
(tgu) cos’u

xX— + o

._e’
lim FZ-I-OO (peR)
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