1.

TESTE N.2 2 — Proposta de resolucao

Opgao (D)
O centro da superficie esférica € o ponto médio de [AB]. Assim, as suas coordenadas sao:

2 7 2 T2 27 2 "2

(x/i+\/§ 23 +12 \/§+0>:<\/§+2\/§ 2V3+ 23 §>:<ﬂ

A proposicao p é, entao, verdadeira.

. ;s L. , d(AB
O raio da superficie esférica é %

d(4,B) = \/(\/5—\/5)2 + (V12 - 2v/3)2 + (0 —V5)% =

= \[(\/?)2 +(2V3 - 2V/3)% + (—V5)2 =

1
2

I
N

. ., 72
Assim, o raio é -

A proposicao q é, entao, falsa.

Nas opg¢odes apresentadas, tem-se que:
(A)(prAq) @ (VAF) & F

(B) (~pvqg)e (FVF)oF
C)p=29e(V=>F)oF
Dpe~qpe(VeV)eV

Assim, a opgao correta é a (D).

2. Opcao (B)

y

A
B

={xeR:-2<x<3}=]—-23]
={xeR(x—2)(x+2)=x*+2x}=
={xeR:x?—4>x%+2x}=
={xeR2x <-4} =
={xeRx<-2}=

=]-,~2]
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*AUB = (]—,-2] U [3,+[) U] — 2,40[= R

e AUB =] —2,3[U] — o0, -2] =] — o0, 3[= [3, + [
« A\B =] — 2,3[\] — o0, —2] =] — 2,3[
*BNA=]—00,-2]n(]—0o,—2]U[3,+[) =] - o,—-2]

3.
3.1. A mediatriz de [AB] é o conjunto dos pontos P(x,y) do plano tais que d(P,A) = d(P, B).
JE+5)2+ (@ —-22=J(x—-02+(y -3 2ox2+10x+25+y2—4y+4=x2+y?2—6y+9
2y =—10x — 20

©y=-5x—-10
A equacao reduzida da mediatriz de [AB] € y = —5x — 10. O declive desta reta é —5.
Um vetor diretor da reta r tem coordenadas (-5, 1). Logo, o declive daretar é —%.

As retas em causa tém declives diferentes, logo ndo sédo paralelas.
A proposicao tem valor l6gico falso.

3.2.C =B +2BA =(03) +2(-5-1) = (—10,1) Calouto auxiliar

Com centro no ponto de coordenadas (—10, 1), para ser BA=A-B=

tangente ao eixo das ordenadas, o raio é 10. — (=5.-1)

Assim, a equacao da circunferéncia pretendida é:
(x +10)% + (y — 1)2 = 100

3.3.
3.3.1.d(4,D)=V37 e {/(p+5)2+ (3-2)2 =37
& (P+5)2%2+1=37
& (p+5)?%=36
©p+5=6 V p+5=-6

op=1 Vv p=-11

{p €N: d(4,D) =37} = {1}
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3.3.2. Para que D(p, 3) pertenca a r, terd de se verificar (p,3) = (1%) + k(—5,1), para algum

k € R. Assim, tera que:

{peRr: DEr}={—22—3}

4.2x—y<4 AN x=2—-4 AN2—-y20 —y<-2x+4 AN x=2—4 N—-y=-2
Sy=22x—4 AN x=2—4 ANy<2
ix=-4 A Sy=22x-4

-4 (0} 2 x

Sejam A4, B e C os vértices do tridngulo representado na figura:
* A é o ponto de intersecao das retas definidas pory =2ey = 2x — 4:
A(x,2),com2=2x—4 o 2x=6x=3
Assim, A(3, 2).
* B é o ponto de intersegao das retas definidas por x = —4 e y = 2. Logo, B(—4,2).
* ( é o ponto de intersecdo das retas definidas por x = —4 ey = 2x — 4:
C(—4,y),comy=2x—4deoy=2X(-4)—-4ey=-12
Assim, C(—4,—12).
ABXBC _ B=(=8)Ix2=(=12)| _
2

_7X14 _
=——=

=49 u.a.

Area =

A
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5.
5.1. Opcao (C)

Por observagao da figura, e porque o ponto D tem coordenadas (0, 4, 0) e o cubo tem aresta 3,
tem-se que o ponto de coordenadas (3, 4, 0) é o ponto A € o ponto de coordenadas (0, 7, 0) é o
ponto C.
Note-se que ABC nao € o plano mediador de [AC], uma vez que A nao €
equidistante de A e C. ACE também ndo é o plano mediador de [AC], uma vez
que d(E,A) é diferente de d(E,C). O plano BCI ndao é o plano mediador de
[AC], pois C néo ¢ equidistante de A e de C.
Cada um dos pontos B, D e F é equidistante dos pontos A e C.
Portanto, o plano mediador de [AC] é o plano BDF.

5.2.1(2,4+2,3+)) = (31,204

AG=G-A=1(0,7,3)—(3,4,0) = (-3,3,3)
Uma equacao vetorial da reta que passa no vértice da piramide e tem a direcao do vetor AG é:

311 3V5+1

XVZ) =\ =, —F— +k_3,3,3 ,kER
(5.7,2) <22\/§_1> (-3,3,3)

5.3.

531 y=4+-o0y==

532.x=0 A z=3
5.3.3. F(3,7,3)

(x=3)2+@H-7*+(z-3)?%2<4

5.4. Volumeggjigo = Volumecyp, + Volume pirsmige =
_23,1 2 4 _
=3°+ 3 X 34 x N
4 —
Vi-1
12(V5+1)
(V5-1DE5+1)

12¢/5+12 _
5)2-12

=27+3X%

=27+

=27+
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— 274 12\/i+12 _

=27+3V5+3=
=30+ 35

6. Opcao (B)

x<O0OAyYy>0 A y<—=x ANx2-2-2<x<0 AN 0<y<-—x

7. Opcao (D)
Seja VV o volume, d a diagonal espacial e a a aresta do cubo.
3
V = 3 = i =
4 (\/5) Calculo auxiliar
(%) - i=Ga=a= s
32
_ 3
=d3x32

Voo
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