TESTE N.° 1 — Proposta de resolugao

1. Opcgao (A)
Seja A a area total da piramide quadrangular regular de aresta a.

xh ,
A=a’>+4x aT onde h é a altura de cada uma das faces.

Assim: - —
Calculo auxiliar
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2. Sejal olado do quadrado inscrito na circunferéncia de raio r e A a area do quadrado.

2 __ 2 _ . .
= z = Calculo auxiliar
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3. Opgao (B)
~y<O0vy=zx)eoy=>0Ay<x
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4,
4.1. Coordenadas do ponto médio de [PQ]: (##) = (—%,0)
Coordenadas de um vetor diretor da bissetriz dos quadrantes pares: (—1,1)

Equacéo vetorial da reta pretendida: (x,y) = (—%,0) +k(-1,1),keR

4.2,
421.P0=0Q—-P=(-2,-2)—(1,2) = (-3,-4)

-4 4

m=—=-

-3 3

y =§x +b

Como P pertence a reta PQ, vem 2 = % X1+ b.

—_n_%_2
Logo, b =2 il

Equacéo reduzida da reta PQ: y = gx +§
Para que R(k, k — 1) pertencga a reta PQ, tem que se verificar:

k—1=ixk+lek-tk=2+1e-k= ok=-5
3 3 3 3 3 3

4.2.2. Para que R(k, k — 1) pertenca a mediatriz de [PQ], tem que se verificar d(R, P) = d(R, Q).
Temos que:
d(R,P) =d(R,Q)
e Jhk-12+(k-1-2)2=/(k+2)2+ (k—1+2)2
©k?—2k+1+k*—6k+9=k*+4k+4+k*+2k+1

© —8k+10=6k+5

o —14k = -5

5
oSk==
14

Logo, o valor de k para o qual R pertence a mediatriz de [PQ] é 15—4.

4.3.PQ = (-3,-4)
Para o vetor ser colinear com ﬁ tem de ser da forma /lﬁf, isto é,(—31,—41),1 € R.
Para que tenha norma /15, tem que acontecer:

V(=302 + (—42)2 = V15 © 942 + 1642 = 15 & 2512 = 15

15
et==
25
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Para que o vetor tenha sentido contrario ao de P_Q) tem-se que 4 = — g

Assim, o vetor nas condi¢des pretendidas tem coordenadas (£ 4—)

5. Opc¢ao (D)

1 )
1 1 4 4 8a
2a%h8®) 73 x V8a~2 = X V8a~2 = =
( ) 4/2abp® 2a6p°

~ (ab)?

6.
6.1.

6.1.1.x2+y?—4x—10y =0 x? —4x+ 22 +y? — 10y + 52 = 22 + 5°
©(x-2)2+@H-52%=29
O centro da circunferéncia € o ponto de coordenadas (2, 5). Como este ponto ndo pertence

a bissetriz dos quadrantes impares, pois nao verifica a condicdo y = x, a proposi¢ao
apresentada é falsa.

6.1.2. Determinagéo das coordenadas do ponto A: A(x,7)
Como A pertence a circunferéncia, vem que:
(x—2)2+(7-52%=29& (x—2)2+4=29
& (x—2)2=25
©x—2=5Vvx—-2=-5

Sx=7vx=-3
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Como A pertence ao 2.° quadrante, tem--se que x < 0. Logo, x = —3.

Assim, A(=3,7).

0A é um vetor diretor daretar e 0A=A4—-0 = (—=3,7). Logo, a equacgédo reduzida é do
tipoy = —%x + b. Como a reta passa na origem, vem que y = —gx.

. x =1+ 6k , R
A reta t definida por {y — V7 _ 14k ,k € R tem como vetor diretor (6, —14) (por exemplo)

. ., ~ 14 7
e o seu declive é, entao, - =3

3
Como os declives das retas r e t sao iguais, as retas séo paralelas (ndo sao retas
coincidentes pois, por exemplo, o ponto da reta t de coordenadas (m,v2) n&o pertence a
. . 7
retar, ja que V2 # — ).

Assim, a proposi¢ao apresentada é verdadeira.

6.2. ((x-2%+(y-52<29Ay27)v((x-22+(-5?<29Ay < —2x)

Sx-2+@y-52<29A(y27vy<-1Ix)

7. Opgao (B)
p:/(—2019)2 = —2019 é uma proposicao falsa.
q: /(=2018)3 = —2018 é uma proposi¢éo verdadeira.
Assim:
(pAq) © (FAV) S F
(pvqg) e (FvV) oV
g=>p)e(V=>F)eF
pegge(FeV)eF

8. Op¢ao (C)
Das opgbes apresentadas, apenas o vetor de coordenadas (0, 2018) tem a diregdo do eixo Oy.

Assim, a Unica equacgao que pode definiraretar é (x,y) = (3,3) + k(0,2018),k € R.
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