TESTE N.2 3 — Proposta de resolucao

1. Opcao (D)
v=f-1-203
- ) 2; 12
1
-1 ——
3 3
11 V3
3 2 = — = —
V3 3
30=1
1
32=13
Das opgdes apresentadas, apenas 3 x € U: 3* = ‘/?g € verdadeira.
2. Opcao (C)
V3x=4+2xoV3x—2x=4
S (\/§ - Z)x =4
o x =
X =2
_ _ 4(3+2)
C X = E-2(E)
4348
X w2
oy = 4+/3+8
3-4

o x=-8-4V3

Assim,a=-8e b = —4.

3. Como A(x) tem grau 3, 1 é uma raiz de multiplicidade dois € A(x) é divisivel por x + 2, entao A(x) é
daforma A(x) = a(x — 1)(x — 1)(x + 2), com a € R\{0}.
Como o resto da divisédo inteira de A(x) por x + 3 é 32, entdo:
A(=3) =32
Logo:
ax(-3—-1)(-3-1)(-3+2)=32eax(-16) = 32

Sa=-2
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Assim:
A(x) = -2(x—1?*(x+2) =
=-2x?-2x+1D(x+2)=

=-2(x3+4+2x?>-2x2—-4x+x+2) =
=-2(x3-3x+2)=
=-2x3+6x—4

4,
41.
Calculos auxiliares
-1 2 5 -6 0 O
3 -3 -3 6 0 O
|-1 -1 2 0 00

P(x)=(x—3)(—x*—x3+2x%) =

=(x—-3)xx?x(—x?=-x+2)=

1+ JT—4x(-1) x2

—x?-—x+2=0ox=

2x (-1
@x=—1i@
-2
ox=13y =18
_2 -
Sx=-2vx=1

=(@x-3)xx2Xx(-Dx+2)(x—-1) =
=—x?(x-3)(x+2)(x—1)

Px)=0© —x*=0V x—3=0V x+2=0V x—1=0

©x=0V x=3Vx=-2Vx=1

Assim, além de 3, as raizes do polinbmio sdo 0, —2 e 1.

4.2. Da alinea anterior, sabemos que P(x) = —x?(x — 3)(x + 2)(x — 1).

x —00 -2 0 1 3 + o0
—x2 - — — 0 — — — —
x—3 - - - - - - 0 +
x+2 - 0 + + + + + +
x—1 - - - - 0 + + +
P(x) + 0 - 0 0 + 0 -

PxX)<0e -2<x<0 VvV O0<x<lvVv x>3

C.S.=]-2,0[U]0,1[ U ]3,400[
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51.x24+y2+4x—10y+20 =0 x? + 4x + 22 + y2 — 10y + 5% = —20 + 2% + 52
©x+2)2+(y—-52%=9
Centro da circunferéncia: C(—2,5)
Raio: V9 =3
Uma condicao que define o conjunto de pontos a sombreado é:
(x+2?2+(@y—-52<9 A x=>-2 A y<5

5.2. Quando y = —x, vem que:
x24+y24+4x—-10y+20=0= x? + (—x)? +4x — 10x X (—x) + 20 =0
©x?+x?+4x+10x+20=0
©2x>+14x+20=0
©x2+7x+10=0
_ Z7+V72-4x1x10

S x
2x1

—7+/9

2

-7+3 -7-3
S x = V x =

2
©Sx=—-2V x=-5

Os pontos de intersegao sao, entao, P;(—2,2) e P,(-5,5).

5.3.

5.3.1. Seja M o ponto médio de [AB]: M = <_22_5,12l3> = (—%,2)

7

6,2) +k(0,1),k €R

Equacéao vetorial pretendida: (x,y) = (—

=4 1
532.AB=B—A= (—5,3) —(=21) =
1
=(-3+23-1)=
5
=(5.2)
Para ser colinear com 4B é da forma kAB, isto é, (g k, Zk),k € R.
Para que tenha norma v61:
2
/(gk) +(2k)? = V61 & 2k + 4k2 = 61
o2k =61
9
e k?=9

k=3 V k=-3
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Para que o vetor tenha sentido contrario ao de 4B, tem-se que k = —3.

Assim, o vetor nas condi¢des pretendidas tem coordenadas (-5, —6).

6. Opcao (B)
Como d(P,Q) = d(P,R), vem que:

Jk=—1D2+(k—1-2)2=/(k+2)%2+ (k—1+2)2
isto é:
k—1)?+*k-32=(*k+2?*+*k+1D)? o k?*-2k+1+k*?—6k+9=k*+4k+4+k?+2k+1
& —8k—6k=5-10
& —14k = -5
5

S k=—
14

7. Opcao (B)
O conjunto de pontos do plano representado a sombreado na figura pode ser definido por:
y>—-—x AN x<0
que é equivalente a:
~y<—x VvV x>0)

8.1. Sejam a o0 semieixo maior da elipse e b 0 semieixo menor.

Como a elipse esta inscrita no retangulo e A(—6,0), entdo a = 6, ou seja, 0 comprimento do

. 36-2Xx12 _

retangulo é 12 e a sua largura, 2b, é 6.

2 2 2 2
Como a =6 e b = 3, entéo a elipse pode ser definida por > + 2> = 1, ou seja, - +% = 1.

8.2. Sejam F;(—c,0) e F,(c,0) os focos da elipse.
Entdo,a? = b? + 2.
Logo:
62=32+c?oc?>=36-9
& c? =27, pelo que ¢ =27
Assim, a area do losango é:

A=@=3\/§x3=

—32x 37 =32 =

=32
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9. Opciao (D)
Tem-se que:
« A+2FE=A+AD=D,logop V.
« AB+AF =AB +BG =AG =FE,logog & V.
« G-AB=G+BA=F,logor &F.

Assim:
A ~peg) A~re (~VeV)A~F)
S~V AV
o (F AV
S F
B)gvp=>re(VVV=F)
< (V=F)
S F
C)~pv~qVvr)e~VVFVYV
o~V
s F
D)gv p=2r)eVVv (V=>F)
o (VVF

oV

Voo
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