TESTE N.2 4 — Proposta de resolucao

Grupo |

1. Opcao (D)

As opcoes (A), (B) e (C) sao falsas, uma vez que, em todas, para a concretizacdo —2 da
variavel, a primeira condicao transforma-se numa proposicao verdadeira e a segunda numa
proposicao falsa, ou seja, obtém-se uma proposicao falsa.

A opcao (D) é verdadeira, j4 que, para a concretizagdo 2 da variavel, a primeira condi¢cao
transforma-se numa proposi¢cdo verdadeira e a segunda também e para todas as outras
concretizagbes possiveis a primeira condigao transforma-se numa proposicao falsa, pelo que,

independentemente do valor I6gico da segunda condigdo, se obtém sempre uma proposicao

verdadeira.
2. Opcao (A)
d* = (vaivz)z + (vaivz)z Sl = et e e d’ = (Ziﬁiigiii’;iiﬁi_—i)
e d? = mf;,l);zz_b%b
o=
o d =
s d? = ?2[:;;72)
3. Opcao (C)

Ci:(x+3)2+(y—3)?2=9

—-3+0 3+0 3 3 ~
( 2+ %) = (—5,5) sd0 as coordenadas do centro de C,.

O raio de C, é dado por:

S+ 69" = firi= i

2
Assim, C,: (x +§)2 + (y —g) =2

2

- o 2 2 3\2 3\2 _ 9
Logo, a condicdo pedidaé (x +3)“+(y—3)*=9 A (x+5) +(y—5) <
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4. Opcao (C)

As coordenadas da projecao ortogonal de A sobre o plano x0y séo (1, —2, 0).

5. Opcao (A)

Qualquer ponto daretaédaforma 2+ k,—1—k,1+2k),keR.
Substituindo na equacao da superficie esférica:
C+k—22+(-1-k+1)?>+1+2k—-1)? =24 k?>+k?+4k?> =24
o k?=4
Sk=2Vk=-2
Assim, A (4, -3,5)e B (0, 1, =3).
Logo, AB = /(4 —0)2+ (=3 — 1)2 + (5 + 3)2 =16 + 16 + 64 = V96 = 4V/6.

Grupo Il

1. ~((~pvg=p)A~q)©~(~pVqg=>p)Vq
e ~(~(pVvqQVp)Vq
e ((~pva)A~p)Vy
& ((~pvA(~pVP)vg
& (~pv@rP)vg
e (~pVF) Vg
& ~pVq

2. PRQ)=-3o Q-2 4+am—2m+2=-3
o 2m= -5

5
em=-=
2

3.1. A(x,0), x>0
O raio da circunferéncia € 6, logo A(6,0).
Como OB = 204 e B pertence ao eixo Ox, entdo B(12,0).
Entao, o semieixo maior da elipse é 12.
C(0,y),y<0

M
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Sabemos que o raio da circunferéncia € 6, logo C(0, —6).
Assim, o semieixo menor da elipse é 6.
x2

2 2 2
Entdo, a equacdo reduzidadaelipse é =+~ =1 —+2L =1.
122 62 144 36

3.2. A mediatriz de [AC] é a bissetriz dos quadrantes pares, que tem o vetor (1, —1) como vetor
diretor, por exemplo, e passa na origem do referencial.
Logo, um sistema de equagdes paramétricas que define a mediatriz de [AC] é:

x=k
(x=k ken
3.3. B(12,0)
€(0,—6)
BC(~12,-6)
-6 1
Mec =773

A equacao reduzida da reta BC é, entdo, y = %x — 6.

A condigao pedida é y = %x — 6.

3.4. A(6,0)
€(0,—6)
AC(—6,-6)
i(—6k, —6k)

il = 12 & /(—6k)? + (—6k)2 = 12
& 36k? + 36k% = 144
o k?=2
ek=\V2Vk=—2

Como i tem sentido contrério ao de AC, entéo #(6vZ, 6v2).

4.1.C(2,10,0); A(6,2,0); B(6,10,0); D(2,2,0); E(2,2,4); F(6,2,4)

4.2.
421. C+BF=C+CE=E
4.2.2. CD—FA=CD+AF =CD +DE = CE

43.z=14
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4.4.E(2,2,4)
C(2,10,0)
=22+ -22%+zZ-4)*=x-2)>+@-10?+(z-0)? e
©y?—4y+4+22—8z+16 =y%—20y + 100 + z2
& 16y—82-80=0
©2y—2-10=0

4.5. C(2,10,0)
A(6,2,0)
Seja M o ponto médio de [AC].
M(4,6,0)
Se a esfera é tangente ao plano x0z e tem centro em M, entdo o seu raio € 6.
Assim, a condigdo pedida é (x — 4)? + (y — 6)? + z% < 36.

M
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