Espiral 11 — Matematica A, 11.° ano

Proposta de resolugdo [novembro — 2025] ' Eg::g.—a
1.1. Opcéao (B)
1.2. Sabe-se que p =2PB+CP.

1.3.

21.

b) Aordenada de Q é dada por:

pPB’ =(1+cosw)2 +sin®a < PB° =1+2cosa +cos? a +sin? ¢ = PB =2+ 2cosa
CP =2sina
Logo, p()=2PB+CP =2y2+2cosa +2sina

~p(a)= 2(sina +\/2+2003a)

a) Seguindo a sugestéao:

OP =0A . Ent3o, OPA =PAO = g —%. Ainclinacéo da reta AP é dada por:

Equacéo reduzida dareta AP: y =tan (g +%)x +b

O ponto A de coordenadas (1, 0) pertence areta AP . Entdo: 0= tan(g+%)+b

sin(n+aj cos(aj
Daquiresultaque:b=—tan(£+gjz— 2 2)_ 2 = 1

oo 305) snl3) (5]

Assim, as coordenadas do ponto Q, em fungdo de « , séo O,; .
tan(gj

~ 138

1
tan(”j
5

Sabe-se que:

—1scos(2x—%)s1©

&3> —BCOS(Zx—%) >_3

Ou seja:

_3< —3cos(2x—§j <3

o a—3§a—3cos(2x—gjsa+3

Sendo D, =[-5,1] entdo: a-3=-5<a=-2
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2.2. Opcéao (C)

Se a=0, f(x)= —3cos(2x—£j.

Di=[5.3]

Minimo -3 ; maximo 3

f(ﬁj = _3cos(ﬂ—£) =-3cos 0=-3
8 8 4

Conclui-se que f(gj € minimo da funcao (e ndo maximo).

23. Seja peR:f(x+p)=f(x)

Entao:
f(x+m)= a—3cos(2(x+n)—%j
=a —3cos(2x—%+2n)
=a —3cos(2x—%) =f(x)
Conclui-se que n é periodo da fungéo.
2.4. Opcao (D)

31. BE.EF =“ﬁ“xuﬁﬂxcos(ﬁfﬁ) =12x6xc0s120°= —36

3.2. GA.-GB =||@||x||@||xcos(@ @) =6x6xcos60 =18

A drea do hexagono regular [ABCDEF] é:
bxh

6 x =3x6h=18h

sin60° =g@h=3ﬁ

Assim, a area do hexagono é:

18x3y/3 =54/3

3\/§x@-@=3\/§x6;6=54\/§

P o
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4.1.

4.2.

4.3.

P o

As coordenadas do ponto A s&o (0,4,0).

Substituindo x, y, z pelas coordenadas do ponto A obtém-se:

(0,4,0)= (1, 3,—%)+ k x(z,—z,—%) =

0=1+2k k=——

2
1 1
=34=3-2k <ok=---=k=—
2 2

0=_3_ 3, k-1

4 2 2

Seja ax+b+cz+d =0 uma equacgdo cartesiana do plano ABC.

Sendo r L ABC, entdo as coordenadas de um vetor normal ao plano poderao ser (2, —2,—%} .

Assim, 2x—2y—%z+d=0.

O ponto A pertence ao plano ABC, logo:
2><0—2><4—%><0+d=0<3d=8

Assim, o plano ABC é definido por:
2x—2y—%z+8=0©4x+4y+32—16=0<:—4x+4y+3z=‘|6

O volume da piramide [OABC] é dado pela férmula:

Apase XN 8x2Z,

V _ [ base

3

, sabendo que A = % = 424 =

As coordenadas do ponto C séo da forma (0,0,2) e C pertence ao plano ABC, logo:

8.

—4><0+4><0+3Z=16<32=?



