Testes de Matemdtica A do 12.° ano: enunciados e resolugées (2011/2012)

Testes de Matemdtica A do 12.° ano: enunciados e resolugées (2011/2012)

M Esc -\I.\.. .II.- a
gr Francisco
» Franco

www.esffranco.edu.pt
2.° Periodo

Duracao: 45 min.
Nome:

Classificagao:

Escola Secundaria de Francisco Franco (2011/2012)
4.° mini-teste de Matematica A — 12.° ano
marco de 2012

Primeira derivada

O professor:

Em todas as respostas, indique todos os calculos que tiver de efetuar e todas as justifica¢des necessarias.

Se, para um resultado, ndo é pedida a aproximacio, apresente sempre o valor exato.

2
2 +4x+2 se z<0

1. Considere a funcéo f, de dominio R, definida por f(z) =

2+ In(4z +1) se 220

1.1. Aplicando a definicdo de derivada de uma fungdo num ponto, mostre que f é
derivavel no ponto de abcissa 0

1.2. Justifique que é verdadeira a seguinte afirmag&o:

“A funcdo f é continua em R”

2. Na figura em baixo encontra-se, em referencial o.n. x(Qy , parte do grafico de uma
fungdo g de dominio R
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Esboce, no mesmo referencial, um possivel grafico para ¢ ', primeira derivada de ¢
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Sejam f e g as fungdes definidas, respetivamente, por

f(z) bz g(z) = z + In(6 — 5z)

el—l

Resolva, recorrendo exclusivamente a métodos analiticos, os itens 3.1. e 3.2.

3.1. Seja taretatangente ao grafico da fungdo f no ponto de abcissa 1
Determine a abcissa do ponto de intersecgédo de ¢ com o eixo Ox

3.2. Indigue os intervalos de monotonia da fungdo ¢ e estude-a quanto a existéncia de
extremos relativos.

3.3. Na figura em baixo, encontra-se, em referencial o.n. zOy , parte dos gréaficos das
funcdes f e g

Além disso, e tal como a figura sugere, esta também representado um triangulo

[BPQ], em que:

» O é aorigem do referencial

« P é um ponto do grafico de ¢, de abcissa ndo positiva, e que se desloca ao
longo do grafico de g, partindo do ponto A até chegar ao eixo Oy

» () pertence ao eixo Oz , tem a mesma abcissa que P e acompanha o
movimento do ponto P, deslocando-se ao longo desse eixo, de tal modo que a
reta P() é sempre paralela ao eixo Oy

- A é o ponto, com abcissa negativa, pertencente ao grafico de g e ao eixo Ox

» B é o ponto de intersegdo entre os graficos de f e de g e tem abcissa positiva

Determine, recorrendo a calculadora gréfica, a abcissa do ponto P para a qual a
area do triangulo [BP @] é maxima (use aproximagdes as centésimas nos calculos
intermédios).

Na sua resposta, deve:

« escrever a expressdo que da a area do tridangulo [BP(@Q] em fungdo da abcissa
do ponto P;

« reproduzir o grafico da fungéo ou os gréaficos das fungdes que tiver necessidade
de visualizar na calculadora, devidamente identificado(s), incluindo o referencial;

« indicar a abcissa do ponto P com arredondamento as décimas.
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