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Proposta de Resolucao

GRUPO |

1. O nimero maximo de cddigos é dado por:
A, x10* =3x2x10° =6000

Resposta: (C)

2, JL@[|n(sin(x))—|n(zx)]=X|Lr?{|n[5i2§(x)ﬂ=|n[%JLrgSinT()()J=|n(%]=—|n(z)

Resposta: (C)

3. Inclinagdo da reta t: n_Z?Tczg

Declive da reta t: tg(gj =3

“m—f(x)—f(a) =f’(a)=\/§

X—a X—a
Resposta: (A)

4. z,=a0,aeR e z,=bi,beR"

z,+z,=bi+a=a+bi; acR ebeR"

1 1 a— bi a b . . i
= -=———=———————1. Aimagem geomeétrica € um ponto do
z,+z, a+bi a +b° a"+b" a"+b
b
3.2 quadrante, atendendo a que —— <0 A ————<0.
a +b a +b

Resposta: (A)

5.Se areta x=1 é assintota vertical do grafico de f, entdo lim f(x) =+00 (ou —o0).
x—>1"

~ . X
Entdo, lim

x—1" f(X)
Se areta y=-2x+3 é assintota vertical do grafico de f quando x — 4+, entdo
lim (f(x)—(—2x+3))=0, ou seja, JLTw(f(X)+2X):3' Daqui resulta que b=3.

X—>+0

Assim, a+b=3.

=0. Daqui resulta que a=0.

Resposta: (B)
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6. (9of) (-1)=f'(-1)xg'(f(-1))
A abcissa do ponto do grafico de f que tem ordenada 3 coincide com a abcissa do ponto da
reta r que tem ordenada 3. Assim, tem-se:
3=-5x-2&x=-1
A(-1,3),sendo f(-1)=3 e f'(-1)=-5.

g(x)zln(x2+1)

g'(x)= (In(x2 + 1))' _ 2

x> +1
6

9(3)=35"

(925) (-1)=F(-1)xg'(£(-1)) =-5x¢ =3

v|w

Resposta: (A)

1Y 1
7.u,=2x2" ZZX(EJ . Progressao geométrica de razao E e primeiro termo igual a 1.

1—-=

lim(£(s,))=limlog,(2(1-2"))=log, (2(1-0))=1
Resposta: (A)
8. |2,]=[2]=2 e |g,|=|-1+]=+2

Um numero complexo z tem imagem geométrica pertencente a coroa circular se e so se

V2 <l7<2.
[V2-i=v2+1=13

Resposta: (D)
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GRUPO I

1.1. Quaisquer trés pontos dos seis pontos dados sdo nao colineares, podendo ser os vértices
de um triangulo.

Assim, o numero total de tridngulos é dado por: 6C3 =20

Para a reta r intersetar o triangulo este deve ter vértices em ambos os semiplanos definidos
pelaretar.

O niimero de tridngulos nestas condigdes é dado por: *C, x °C, + °C, x *C, =2x6+1x4 =16

4

Assim, a probabilidade pedida é dada por: %zg

4
Resposta: —
P 5

1.2. Se a reta r ndo interseta o triangulo, entdo os trés vértices fazem parte do conjunto
{B, C, D, E}.
Ndmero de casos possiveis: ‘C, =4

Se B é um dos vértices, entdo os outros dois sdo escolhidos entre os elementos do conjunto
{C, D, E}.
Ndmero de casos favoraveis: °C, =3

Probabilidade pedida: %

3
Resposta: —
P 4

—4++/16-64 —4+/487

2. 22 +4z+16=0=2z= oz=
2 2
_A+ H
z=%\/§lc>z=—2+2\/§i v z=-2-23i
Se z=-2+2+/3i

?2+4?=(—2—2\/§i)2+4(—2—2\/§i)=4+8\/§i—12—8—8\/§i=—16

Se z=-2-2+/3i
72+47=(—2+2ﬁi)2+4(—2+2\Ei)=4—8\Ei—12—8+8ﬁi=—16

Daqui resulta que: Z> +47 =—16
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3.1. f(x)=~1+sinx -1

, , ' 3
f (x)=(x/1+smx —1) =% e x;éTn

f'(x)=0<cosx=0 A x€]0, 2n]\3—;<:>X=§
x | o I 3n 2
2 2
f’(x) + + 0 _ + +
J2-1 0
o / \ -1 /

3
A funcao f é estritamente crescente em: }0,;{ ; };,27{

~ ps . T
A funcdo f é estritamente decrescente em: }E,—{

Extremos:
e minimos: 0 e -1 (—1 é minimo absoluto)

e maximos:0e \/5 -1 (\/5 —1 é maximo absoluto)

3.2. lim f(x) =lim

x=0" X x—0"

i ,/1+sin(x)—1_ i (\/1+SinX—1)(\/1+sinX+1)_ . sinx 1
xl—[?* X _xl—g‘* X( /1+sinx+1) _xl—[?* X X(m+1)

=

. sinx . 1 1
= lim x lim - =1x—=
0" X o0 A[14sinx +1 2

N |-

4.1. lim f(x)= Iim+(sin2x—cos(2x))=1—(—1)=2

T T
X—— x—=

2x-T _1 2x-T _1 2x-T _1 0
lim f(x)=lim = = lim ———= =2 lim = —

x—% x—>§ X—E X_%ii(zx_n) x—>§ (ZX—TE) 0

Fazendo 2x—m=y Se x—>§ ,entdo y—>0".
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Assim,

2x-m _ y
20im & 2im 8

X_% (ZX—TE) yo0" Yy

=2x1=2

Atendendo a que lim f(x)= Iimf(x)zf[gj conclui-se que a fungdo f é continua para

T T
x—= xX—>—
2 2

X=—.
2

4.2. g(x)=sin’ x—cos(2x) A X€:|§,2TC|:
g'(x) =(sin2 x—cos(2x))' =2sinx.cos(x)+2sin(2x)=sin(2x)+2sin(2x) =3sin(2x)
g"(x)=(3sin(2x))’ =6cos(2x)

g"(x)=0 A xe}%,Zn{@cos(Zx)zo A xe}g,z{

<:>2X=§+k7‘[, keZ A X€:|§,ZTC|:

<:>X=E+k—n, keZ A xe E,Zn
4 2 2
3n 5n Vi
SX=— V X=— V X=—o
4 4
3n 5 Vi
— — — — 27
2 4 4 4
f"(x) _ 0 + 0 _ 0 +
1 1 1
f NS NS S N NS
Coordenadas dos pontos de inflexao: E,l ; E,l e E,l
4 2 4 2 4 2

5.1. cosa=%<:>0_3=6cosa; sina=%<:>ﬁ=65inae OA=12cosa

2 V2 V2

Se az%, entao O_B=6><72=3\/E; W=6x72=3\/5 e ﬁ=12x7=6\/5

Volume da piramide é dado por: %x OB;OA sz%(?n/ExG\/Ex?,\/E):lS\/E

Volume da piramide [OABV] é igual a 18\/5.
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5.2. Equagdo do plano ABV: 2x+4y+\/Ez =8
Coordenadas do ponto B (intersecdo do plano ABV com Oy)

B(0,y,0)

0+4y+0=8<y=2

B(0,2,0)

Coordenadas do ponto V (interse¢do do plano ABV com 0z)
v(0,0,2)

0+0+\22=8<2=42

v(0,0,442)

Neste caso, tem-se: O_B:Z; W=4\/E e BV =6

a2 22

. 2 1
Assim, cosazgz— e sin

6 3

Como cos(2a)=cos’ & —sin’ a , tem-se:
1 8 7
cos(2a)=cos’ a—sin g ==——=—=
9 9 9

Resposta: cos(2a)= —g

5.3. Volume da piramide é dado por:
1 _O0BxO0A —— 1(6cosax12cosa

—X X =—
3 2 3 2

Assim, f(a)=36cosasin(2a).

x65inaj=36xcosax(25inacosa):36cosasin(2a)

6.1. As coordenadas do ponto P, em funcdo de &, sdo (cos@,sin&) .
O ponto A tem abcissa igual a de P e pertence ao grafico da funcao f.
Entdo, as coordenadas de A sdo (cos@,f(cos@)).

f(cos@)=2-In(cosf+1)=Ine’ —In(c059+1)=ln(e—2J

cosf+1
2 2 2
Se 0=E tem-se: cosE, In —& = 1, In % =(1, In[zin
3 cosE+1 2 — 2 3
3 2

2
Coordenadas do ponto A: [%, In[z%B

6.2. O ponto B tem a mesma ordenada de P e pertence ao grafico de f.
B(x, sin@) e f(x)=sind
2-In(x+1)=sinf < In(x+1)=2-sinf < x+1=e""" < x=e"""" -1

Coordenadas do ponto B, em fungdo de 6: B(ez‘s"‘g —1,sin¢9)

PB=e>""" _1—cos®
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A distancia de P a B é dada, em func¢do de &, por:

d(0)=e"""-1-cosO e Qe}o,g{.

Recorrendo a calculadora grafica tem-se:
1. Expressao analitica da fungdo d:

Flatl Flatz Flotz
SMMiBe (2= in (K
—l-cosCHE2

wMz=

M=

“My=

Me=

“ME=

2. Defini¢do da janela de visualizago: x:{Oxg} e y:[0x10]

LI MO
Amin=@
amax=1.37ar9s3..
Hscl=

3. Representacgao gréfica, assinalando-se o ponto de abcissa 1,24 (arredondada as décimas) ao
qual corresponde a distancia minima de P a B (aproximadamente, 1,545).

Hinimun

HELl2 0y _v=1.580




