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Proposta de Teste de Avaliagdo [maio 2015] Editora
Nome:
Ano / Turma: N.c: Data: - -

GRUPO |

¢ Os sete itens deste grupo sdo de escolha multipla. Em cada um deles, sdo indicadas quatro opg¢ées,
das quais sé uma esta correta.

¢ Escreve na tua folha de respostas apenas o nimero de cada item e a letra correspondente a opgao
que selecionares para responder a esse item.

¢ N3o apresentes cdlculos, nem justificagGes.

¢ Se apresentares mais do que uma opg¢ao, a resposta sera classificada com zero pontos, o mesmo
acontecendo se a letra transcrita for ilegivel.

1. Numa empresa, a entrada numa zona de seguranga é controlada através de 2 2 B B
um cédigo pessoal, constituido por uma sequéncia de cinco elementos, duas 4 (53 Fel [Pl
letras e trés algarismos. 7) (8] o) [m)
A sequéncia comega e acaba numa letra. ) [o] T#) [«
As letras sdo distintas, escolhidas de entre os elementos do conjunto {F, P, M} e
os algarismos podem ser repetidos, como, por exemplo, o cédigo o S 6
ag s 13

FO55P ﬁ . e
Nas condic¢des indicadas, o nimero maximo de cddigos é: —
(A) 3000 (B) 4320 (C) 6000 (D) 2160 \ \

2. Seja f a funcdo, de dominio ]O, n[ , definida por:
f(x)=In(sinx)—In(2x)

Podes concluir que lim f(x) éigual a:
x—0"

(A) —0 () 0 () -In(2) (D) _%

3. Na figura estd representada, num referencial o0.n. Oxy, parte do grafico de uma funcdo f, de dominio
R.

Aretat é tangente ao grafico de f no ponto A de ordenada 4 e abcissa
representada por a.

2
Sabe-se que a amplitude do dngulo ABO, em radianos, é ?n

Podes concluir que IimM é igual a:
X—a X—a

(A) 3 (8) 0

(9] g (D) 1
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4. Na figura estdo representados, no plano complexo, as imagens geométricas de dois nimeros

complexos z, e z,.

A imagem geométrica, no plano complexo, de z= € um ponto que pertence ao:

Z,+2,

(A) 3.2 quadrante (B) 1.2 quadrante

Im(z

Z

(C) 4.2 quadrante (D) 2.2 quadrante

5. Seja f uma fung¢do continua de dominio ]1,+oo[ .

Sabe-se que:
e as assintotas do grafico de f sdo as retas definidas pelas equagdes x=1 e y=-2x+3

lim

X
x—1" f()()
. IirI\w(f(x)+2x)=b

Podes concluir que a+b éigual a:

=a

(A) O (B) 3 (€)1 (D) -3

6. Sejam f e g duas fun¢des de dominio R. y
No referencial da figura estd representada parte do grafico de f, sendo aretar
definida por y =—5x—2 e tangente ao grafico de f no ponto A de ordenada 3.

A fungdo g é definida por g(x)zln(x2+1). R E

O valor de (gof), (-1)éigual a:
5

7

Re(zf

9
(A) -3 (B) T (9] T} (D) -5

7. Seja fa fun¢go de dominio R* definida por f(x)=log, (x).

Considera a progressao geométrica (un) tal que u, =2'"". Sendo S, a soma dos n primeiros termos da

progressao geomeétrica, podes concluir que Iim(f(Sn )) é igual a:

(A) +o0 (B) 1 (C)2 (D)o

8. Na figura esta representado no plano complexo parte de uma coroa circular de centro
no ponto que é imagem geométrica de 0. Sabe-se que os pontos A e B sao,
respetivamente, as imagens geométricas dos numeros complexos z, =2i e z, =—1+i

Qual dos seguintes nimeros complexos tem imagem geométrica pertencente a coroa

Im(z)

/4§’

circular?

(A) 2-\3i  (B) %i (€) 1++/5i (D) =2 i
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GRUPO I

Nas respostas aos itens deste grupo, apresente todos os calculos que tiver de efetuar e todas as
justificacdes necessarias.
Atengao: quando, para um resultado, ndo é pedida a aproximagao, apresente sempre o valor exato.

1. Na figura estdo representadas uma circunferéncia e uma reta r.

Sobre a circunferéncia foram marcados seis pontos A, B, C, D, E e F, ndo
pertencentes a reta r.

A reta r divide a circunferéncia em dois arcos. Os pontos A e F pertencem a
um dos arcos e os restantes quatro pontos pertencem ao outro arco.

Dos seis pontos escolhem-se trés ao acaso e constréi-se o triangulo com
vértices nesses pontos.
Determina a probabilidade de:

1.1. a reta r intersetar o tridngulo construido;

1.2. o ponto B ser um dos vértices do tridngulo construido, sabendo que a reta r ndo interseta o
triangulo.

2. Em C, conjunto dos nimeros complexos, calcula o valor de Z° + 47 , sabendo que z é solugdo da

equacdo: 2> +4z+16=0

3. Considera a func¢do f de dominio [O, 275] definida por f(x)=\/1+sinx—1.

3.1. Por processos exclusivamente analiticos estuda a variagdo e os extremos da fungao f.

3.2. Calcula lim M
x—>0" X

4. Considera a funcdo f, de dominio R, definida por:
e2x—n _1

T
X——

f(x)= 2

sin? x—cos(2x) se x Zg

T
se x<—
2

4.1. Mostra que a fungdo f é continua em x =

N |3

1

4.2. Seja g a restricao de f ao intervalo }g, 27

Determina as coordenadas de todos os pontos de inflexdo do grafico de g.
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5. Na figura, em referencial 0.n. Oxyz, esta representada a piramide [OABV].
Sabe-se que:

e 0 vértice A pertence ao semieixo positivo Ox;

e 0 Vértice B pertence ao semieixo positivo Oy;

e 0 vértice V pertence ao semieixo positivo Oz;

e BV=6

e 0A=20B

e a amplitude, em radianos, do angulo VBO é representada por

o, com ae}o,g[.

. oA T
5.1. Determina o volume da piramide se « =Z.

5.2. Determina o valor exato de cos(Za) , ho caso de o plano ABV ser

definido pela equagao 2x+4y+\/§z =8.
5.3. O volume da pirdamide [OABV] é dado, em funcdo de «, por uma funcao f de dominio }O,g{ .
Mostra que f(a)=36sin(2a)cos(a).

6. Seja f a funcdo definida por f(x)=2-In(x+1).

Na figura estdo representados o circulo trigonométrico e parte do grafico da funcgao f.

Sabe-se que:
e 0 ponto P pertence a circunferéncia que Fy
limita o circulo trigonométrico, sendo
xOP =6, com O<6’<E; A

2
e 0 ponto A pertence ao graficode fea /\N

reta PA é paralela a Oy;

e 0 ponto B pertence ao graficode fe a ©
reta PB é paralela a Ox.

n . [1 2e’
6.1. Se t9=§ , mostra que as coordenadas do ponto A sdo E' In T .

6.2. Recorrendo a calculadora grafica, determina o valor de @, arredondado as centésimas para o qual a
distancia de P a B é minima.
Na resposta deves incluir:

e aexpressao que representa PB, em funcdo de 4.

e areproducdo num referencial da fun¢do que a cada valor de @ faz corresponder PB.

e assinalar o ponto e a respetiva abcissa com arredondamento as centésimas a qual corresponde
a distancia minima de P a B.

FIM
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Grupo I 5 5 < : 5 . -

Grupo II 1.1 | 1.2 | 2. | 31 | 32 | 41 | 42 |51 |52 |53 |61 |6.2
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FORMULARIO
GEOMETRIA PROBABILIDADES
Comprimento de um arco de circunferéncia L=P; X, +...+ P, X,

ar (a —amplitude, em radianos, do angulo ao

centro; r — raio)

Areas de figuras planas

a:\/p1 (X, =) +...+p, (x,-u)

Se X é N(u o), entio:

Poligono regular: Semiperimetrox Apotema

2

. ar . .
Setor circular: 7 (a —amplitude, em radianos,

do angulo ao centro; r — raio)

Areas de superficies

Area lateral de um cone: ©rg
(r—raio da base; g — geratriz)

Area de uma superficie esférica: 4nr?
(r—raio)

Volumes

Piramide: % x Area da base x Altura
Cone: %x Area da base x Altura

4 )
Esfera: 3 nr’  (r—raio)

PROGRESSOES
Soma dos n primeiros termos de uma
progresséo (u,) :

u, +u

n

Progressao aritmética: xn

n

Progressao geométrica: u, x

1-r

TRIGONOMETRIA
sin (a+b)=sin a cos b+sin b cos a

cos (a+b)=cos a cos b—sinasinb
_tga+tgb

9 (a+b)_1—tgatgb

COMPLEXOS
(pcis 0)" = p" cis (no)

§/pcis :\/; cis 0+ 2kn

n
(ke{0, .., n-1 e neN|

P(y—o-<X<y+0')zO,6827
P(,u—20<X<,u+20')z0,9545

P(y—30'<X<,u+30')z0,9973

REGRAS DE DERIVAGAO
(u+v)=u+v'

(uv)=u'v+uv

LIMITES NOTAVEIS
lim (1+1) =e (neN)
n

sin x
=1

lim
x=>0 X

. e’ -1
lim

x—0 X
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