Novo Espaco — Matematica A 12.2 ano P Borto

Proposta de Teste [maio — 2017] Editora
Nome:
Ano / Turma: N.2: Data:  / /

e N3o é permitido o uso de corretor. Deves riscar aquilo que pretendes que ndo seja classificado.
e Para cada resposta, identifica o grupo e o item.

e Apresenta as tuas respostas de forma legivel.

* Apresenta apenas uma resposta para cada item.

e A prova inclui um formulario.

e As cotagdes dos itens encontram-se no final do enunciado da prova.

GRUPO |

Na resposta aos itens deste grupo, seleciona a op¢do correta. Escreve, na folha de respostas, o numero

do item e a letra que identifica a opgao escolhida.

Im(z,

1. Na figura, no plano complexo, estdo representados cinco pontos: A, B, C,
DeP. c,

O afixo de um nimero complexo z é representado por P. Qual dos outros

o ., Re(z)
. . —1z Be®
pontos pode representar o afixo do nimero complexo representado por - ?

(A) D (B) A (C) C (D) B

2. Para um certo numero real k, ndo nulo, a fungao f é continuaem R, sendo definida por:

. (ij
sin 7
——< se x%#0

f(X)= kx
cos(kx) e x=0

Esse valor de k é:

(A) 2 (B) 8 (€) % (D) =

3.Sejam a e b numeros reais maiores que 1. Sabe-se que a =\3/E.

Qual dos seguintes valores é igual a |ongE ?
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1 5 1 1
(A) > (B) P (C) 3 (D) e

4. Na figura estd representada parte do grafico de uma fungao
f de dominio R.

Sabe-se que areta t definida pela equacdo y =§—1 é

tangente ao grafico da fungdo f no ponto A(O , —1). o X
-
. - f(h)+1
Pode concluir-se que Ihlrrg é igual a:
1
(A) -1 (B) —oo (€ 5 (D)o

5. Considera em C, conjunto dos numeros complexos, a condigdo |iz—1+2i| =r,sendo r um namero

real positivo.
Para cada valor de r esta condi¢do define uma circunferéncia no plano complexo.

O centro dessa circunferéncia é o afixo do nimero complexo:
(A) 1+2i (B) —2-i (C) 2+i (D) 1-2i

6. Considera, em C, conjunto dos nimeros complexos, a condigdo:
4 _TT
|arg(z—|)|sz 0 |z|S2

Considera como arg(z) a determinagdo que pertence ao intervalo [—T[, T[[ .

Qual das seguintes representac¢des no plano complexo pode corresponder a condi¢dao dada?
(A) (B)

Im(z}

Re(z)

o Re(z)

(9] (D)

Im(z) Imyz}

Re(z)
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GRUPO I

Na resposta aos itens deste grupo apresenta todos os calculos que tiveres de efetuar e todas as
justificacOes necessarias.

Quando, para um resultado, ndo é pedida a aproximacao, apresenta sempre o valor exato.

1. Um casal, a Rita e o Pedro, fazem parte de um grupo de trabalho constituido por dez elementos: seis
homens e quatro mulheres.

Do grupo de dez elementos escolhe-se, ao acaso, uma equipa de trés elementos.
Sejam A, B, C e D os acontecimentos:

A: “Do casal, Rita e Pedro, um e um s6 faz parte da equipa escolhida”
B: “O Pedro faz parte da equipa escolhida”

C: “A equipa escolhida é constituida s por homens”

D: “Do casal, Rita e Pedro, nenhum faz parte da equipa escolhida”

1.1. Mostra que os acontecimentos A e D sdo equiprovaveis.

1.2. Determina a probabilidade condicionada P(C|B).

2. Considera a funcdo f definida por f(x) =In—X—2i.
X X

Seja P, , nUN, uma sequéncia de pontos do gréfico de f em que as abcissas estdo em progressdo
n

geométrica, cujo termo geral é x, =e?.

2.1. Determina o dominio de f e estuda a fung¢do quanto a existéncia de assintotas do seu grafico.

2.2. Mostra que a abcissa de P, é zero da fungdo f.

_3-2Inx

2.3. Sabe-se que f'(x) o
X

a) Determina uma equagdo, na forma reduzida, da reta tangente ao grafico de f no ponto P,.

b) Estuda a fungdo f quanto ao sentido das concavidades do seu grafico e mostra que P, é ponto de

inflexdo.
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3. Seja f afungdo de dominio [0 , n] definida por:
£(x) =sin® x=cos" x s

Na figura estdo representadas duas retas r e s e o grafico da
funcao f.

Sabe-se que:

e asretas r e s sdo paralelas a bissetriz dos quadrantes

impares; P
e asretas r e s sdo tangentes ao grafico de f nos pontos
A e B, respetivamente.

3.1. Seja f'afuncdo derivada de f.Mostra que f’(x) =Zsin(2x) .
Nota: 25inxcosx=sin(2x)

3.2. Recorre ao resultado obtido em 3.1. e determina:
a) as abcissas dos pontos A e B;

b) as coordenadas dos pontos de inflexdo do gréfico de f.

4. Na figura esta representado, no plano complexo, o quadrado [ABCD] com centroem O.

Im{z)

0 \f Re(zJ
L

Sabe-se que A, B, C e D sdoimagens geométricas dos numeros complexos z,, z,, z.e z,, sendo

z, =—1++/3i.

4.1. Representa z, na forma algébrica e z, na forma trigonométrica.

4.2. Seja z=cisd, com HD[O , 21T[ . Determina todos os valores de HD[O , 21T[ de modo que w seja um

imaginario puro, sendo w =zxz..
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5. Considera em C, conjunto dos numeros complexos, os nimeros complexos:
T 37
z,=2-i*, gz, =2[cis—j
2

5.1. Resolve a equagdo z° =z, —i. Apresenta as solugbes na forma trigonométrica com argumentos

minimos positivos.

5.2. Para cada nimero real BD] o, T[[ ha um nimero complexo z. =cos@+i2siné. No plano complexo,

sejam A, B e C os afixos dos nimeros complexos z,, z, e z., respetivamente. Para determinados

valores de &, o tridngulo [ABC] é isdsceles com C pertencente a mediatriz de [AB].

Recorre as capacidades graficas da calculadora e determina esses valores de &, apresentando os
resultados arredondados as centésimas.

Na tua resposta deves apresentar:

e uma equacdo da mediatriz de [AB];

e areproducdo do grafico da fungdo ou graficos das fun¢des que tiveres necessidade de visualizar
na calculadora, devidamente identificado(s), incluindo o referencial;

e as abcissas arredondadas as centésimas dos pontos que fazem parte da resposta a questado

colocada.
FIM
Cotagoes .
Totais
Grupo 1. 2. 3. 4. 5. 6.
| 8 8 8 8 8 8 48

Grupo | 1.1. | 1.2. | 2.1. | 2.2. | 2.3.a) | 2.3.b) | 3.1. | 3.2.a) | 3.2.b) | 4.1. | 4.2. | 5.1.| 5.2.

Il 10 10 15 10 10 10 10 12 15 10 10 | 15 | 15 152

200
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FORMULARIO

GEOMETRIA PROBABILIDADES
Comprimento de um arco de circunferéncia H=p, X, +...+p X,
ar _\/ ) 2
(o — amplitude, em radianos, do dngulo ao centro; T=qP, (X1 —H ) t..tp, (Xn —H )
r— raio) Se Xé N (,Uz g’) , entéo:
Areas de figuras planas p (,u—J<X <,u+0) ~0.6827
Poli lar: iperi 5

oligono regular: Semiperimetrox Apotema p (,U_20< X < /1"'20) ~0,9545

2

Setor circular: azr (g — amplitude, em radianos, do P (,U -30<X<u+ 30) =0,9973

angulo ao centro; r — raio) REGRAS DE DERIVAGAO

Areas de superficies

] u+v)’=u’+v'
Area lateral de um cone: Tirg

(r— raio da base; g — geratriz) (U v "v+u v’

Area de uma superficie esférica: 4 yr? uy) _ u v=uv'

(r— raio) (;) -

Volumes u)'=nuu' (nOR)
Piramide: %xléfrea da basex Altura (sin )' —u' cosu

1 .
Cone: ngrea da base x Altura

Esfera: i 1173 (r—raio)
3

(
(
(tan u)
(&)
(o

PROGRESSOES a’)'=u'a’Ina ("DR+\{1})
Soma dos n primeiros termos de uma progressao (un): (In u)
Progressao aritmética: u *u, xn .
2 1= +
—r" (Ioga u) “ulna (GDR \{1})

Progressao geométrica: u, x 1

LIMITES NOTAVEIS

lim (1+%}n=e (nON)

TRIGONOMETRIA

sin (a+b)=sin a cos b+sin b cos a

cos (a+b)=cosa cosb—sinasinb |im5inX=1
x-0 x
tana+tanb
tan (a+b)=— e* —1
l-tanatanb lim =1
Xx-0 X
COMPLEXOS In (x+1)
Iirrg—=
(pcis 8)" = p" cis(nb) ) X
In x

lim 2% =0
Jpcis 0=/ cis (‘9*2’“) i
e
(kD{O, -, n—1} e nDN) XILTWF_-'—OO (pDR)




