Novo Espaco — Matematica A, 11.2 ano
Proposta de resolucao do teste de avaliacao [maio — 2023]

1. Na figura estd representado um pentagono regular [ABCDE].
Fixada uma unidade de comprimento, sabe-se que a medida do

perimetro do pentdgono € igual a 20. E

O valor do produto escalar AB[AE ¢ representado por um nimero

que pertence ao intervalo:

A
9 6 °

A _,5 B 1,—
@ B ®

9 19
C -—,—4 D -5,-—
© |54 o |-
Soma dos angulos internos do pentigono [ABCDE]: (5 - 2) x180" =540

BAE :% =108°

5
ABIAE = | AB| x| AE|| % cos 108" = 4x4xcos108° = —4,944
3 19
Opgao correta: (D) -5, -

2. Na figura estd representado um prisma hexagonal reto.
Em relagdo a um referencial o. n. Oxyz, os vértices A e B t€ém ‘
coordenadas (—1, 2,1) e (1,0, 3) , respetivamente. B

2.1 Representa por uma equacdo, na forma reduzida,
a superficie esférica em que [AB] é um diametro.
Seja C o ponto médio de [AB].

-1+ + + A
As coordenadas deCsﬁo( 12 1,220,123j:(0,1,2)

Raio da superficie esférica: CA= \/(—1 —O)2 + (2 - 1)2 + (1 - 2)2 =3

Equacio da superficie esférica: x° + (y —1)2 + (z - 2)2 =3
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2.2 Seja a o plano que contém a base do prisma a que pertence o ponto B.
Uma equagdo do plano a é:
(A) 2x-y+z-2=0 B) x-y+z=4
C) x+ty-z=-2 D) x+2y+z=4

AIB =B-A= (2, -2, 2) ¢ um vetor normal ao plano « .

O ponto B de coordenadas (1,0,3) pertence ao plano a .
a: 2x-2y+2z+d =0

2x]1=2x0+2%x3+d =0 « d =-8

a: 2x—2y+2z-8=0e x—y+z=4

Opc¢ao correta: (B) x—y+z=4

3. Considera a funcdo f, de dominio IR \{~1} definida por f (x)= 2_+x1 .
x
Seja g a fun¢io definida por g (x) ==f (x—k) , kKUIR .

Sabe-se que a reta de equacdo x =3 € assintota vertical ao grafico de g.
Podes concluir que o valor de k é:

A) 3 B -2

< 4 D) 2
_2x _, 2

f(x)_x+l_2 x+1

Assintotas ao grafico de f:
Assintotas verticais: x =—1
Assintotas horizontais: y =2

Assintotas ao gréafico de g:
Assintotas verticais: x =—1+k
Assintotas horizontais: y = -2

“1+k=3 = k=4

Opcao correta: (C) 4

P o
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4. Na figura estd representada parte do grafico de uma fun¢do g de dominio IR.
Sabe-se que:
* areta definida por x =2 € uma assintota vertical ao grafico de g;
* as retas definidas por y =0 e y =—1 sdo assintotas horizontais ao gréfico de g.

Sejam (un) , (vn) e (wn) as sucessoes de termos gerais:

1 _on 2n+3
u, =2-—, v = e w, =
n l—n n+1

2
Estabelece a correspondéncia correta.

limg(un)Z . e -
e 2
limg(vn): . e -1
e 1
limg(w,)= - - 3
. +00

limu, = lim(Z —lj =2

n
Logo, lim g (un) =00,
. . n’ . 1 _ )
limv, =lim l_n =lim T =—00 llmg(un)= e -
2 2n° n * 2
. _ 4
Logo, limg(vn) =-1. hmg(vn) |
limg(w,)= 3
limw”:1im2n+3:hm(2+ ! j:f ¢ 4o
n+l n+l

Logo,lim g (wn) =3.
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5. Considera a funcdo f, de dominio IR, definida por:

T se x>0
f x)= X X
( ) 3x+1
2 se x<0
-X
Estuda a fun¢do f quanto a continuidade em x =0.
0+1 _1
0uD,. 0)=——=—
A 4-0 4
. 3x+1 _ 1
lim =—
w0 4-x 4

 Jxra-20 (Vera-2)(Varas2)
;}lﬂr(r)1 Y2+ x _)}1}3 x(x+])(ﬁ+2)

= lim s = lim !

_1
S0 (1) (Vard+2) o (r)(Vara+2) 4

Como f (0) = lirr(}f (x) , conclui-se que f'é continuaem x =0.

6. Na figura estd representada parte do grafico de uma funcdo f.

Sabe-se que: y
* a reta t € tangente ao grifico de f no ponto A de y
abcissa 1;
* aretaté definida pela equagdo y =0,5x+2,5. /
6.1 Determina, na forma reduzida uma equacao da reta s f

que passa em A e € perpendicular a reta ¢.

v

,O 1 X

O declivedaretaté % .
O declivedaretas é —2.
Coordenadas do ponto A: (1, %X 1 +%j = (1, 3)

ssy==2x+b
3=-2%X1+b = b=5
Equacdodaretas: y=-2x+5

6.2 Indica o valor de limM .

x-1 _x—l

x-l x—1
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7. Considera a fungdo f de dominio IR \{O} definida por f (x) =1 +z .
X

A reta tangente ao grafico de f no ponto de abcissa 2 interseta a assintota horizontal ao
gréfico de f'no ponto P.
Determina as coordenadas de P.

lim f(x)= lim (1+3j =1+0=1

X — too X - +00 X
Assintota horizontal: y =1
Reta tangente ao gréifico de f no ponto de abcissa 2:
Coordenadas do ponto de tangéncia: (2, f (2)) , ou seja, (2, 2).
Declive da reta tangente:

f'(2)=limM_' H)zc__z_- 2-x ( 1}_ 1

x-2 x—2 x-2 x—z x-2 x(x—z x-2
~ 1
Equacdo da reta tangente: y = —Ex +b

O ponto de coordenadas (2,2) pertence a reta:
2=-1+b < b=3

1
=——x+3
YT
As coordenadas do ponto P sdo solugdo do sistema de equagdes:

y=11 @{yq

=-——x+3 x=4
YT

O ponto P tem coordenadas (4,1) .
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8. Seja f'a func¢do de dominio IR}, definida por f (x) =Jx.

O ponto P pertence ao gréfico de fe a reta r € tangente ao
grafico no ponto P.
Sabe-se que:

* areta r interseta o eixo Oy no ponto B;

* aprojecao ortogonal do ponto P sobre Ox € o ponto A;

v

®)
e -
x

* [OAPB] € um trapézio.
Considera que as coordenadas do ponto P sdo (a,\/g ) .

Seja g a funcdo que a cada valor positivo de a faz corresponder a drea do trapézio [OAPB].

_ 3aJa

Mostra que g(a)— 1

Declive da reta r € dado por f'(a) :limf(x)_f(a) :lim\/;_\/;
x-a x—a x-a  x—a

lim(\/;_\/g)(\/;-h/;):lim rTa = lim——

1
F (e (e da) e 2

x+b

Equacdodaretar: y=

1
2a

O ponto P pertence a reta r. Entao: Ja =

Ja

1 Na
a2
\/Ej'

O ponto B tem coordenadas (0,7

Equacdaodaretar: y=

Area do trapézio, ou seja, g (a) :

S ]
g(a)=LJZrOBx0A: . 2 xa:3"‘f

ola) =244




