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TESTE N.º 1 – Proposta de resolução 
 

 
 

1. Seja C’ a projeção ortogonal de C sobre [AB]. 

cos 45° � �′

2 ⇔ �′
 � 2  √2

2 ⇔ �′
 � √2 

sen 45° � ��′
2 ⇔ ��′ � 2  √2

2 ⇔ ��′ � √2 

tg 30° � √2
��′ ⇔ ��′ � √2

√33
⇔ ��′ � 3√2

√3  

                                             ⇔ ��′ � �√�
�  

                                             ⇔ ��′ � √6 

�
 � ��′ � �′
 � √6 � √2 

 

2. ���
 � 90°, pois o triângulo [ABC] está inscrito na circunferência de diâmetro [AB]. 

sen α � �

6 ⇔ �
 � 6sen α 

cos α � ��
6 ⇔ �� � 6cos α 

��� !" � ��  
�
2 � 6cos α  6sen α

2 � 18sen α cos α 

�%&'()(*)+,-&*ê,)(/ � 1
2  π  12 � 1

2  π  9 � 9
2 π 

Logo, a área da região a sombreado é igual a 
3
2 π 4 18sen α cos α. 

 

3. Para 5 ∈ 78
2 , π: , 0 ; sen 5 ; 1 

      0 ; <2 � 2< � 1 ; 1 

 ⇔ <2 � 2< � 1 ; 1  ⋀  <2 � 2< � 1 > 0 

 ⇔ <2 � 2< ; 0  ⋀  <2 � 2< � 1 > 0 

 ⇔ 42 ; < ; 0  ⋀  ?< > 41 ⋁  < ; 41A 
 ⇔ 42 ; < ; 41  ⋁  41 ; < ; 0 

 

C.S. = "42, 41� ∪ "41, 0� 
                                       

 

Cálculos auxiliares 

• <2 � 2< � 0 ⇔ <?< � 2A � 0 

                      ⇔ < � 0  ⋁  < � 42 

 

 

 

 

• <2 � 2< � 1 � 0 ⇔ ?< � 1A2 � 0 ⇔ < � 41 
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4. Opção (D) 

    α ∈ 3.º Q e β ∈ 2.º Q 

• sen α ; 0 e cos β ; 0, logo sen α  cos β > 0 

• tg α > 0 e cos β ; 0, logo tg α  cos β ; 0 

• cos α ; 0 e tg β ; 0, logo cos α � tg β ; 0 

• sen α ; 0 e sen β > 0, logo sen α 4 sen β ; 0 

 
 

5. cosD5 � sen25 cos25 � Een25 � tg25 � cos25 Fcos25 � sen25GHHHIHHHJ
K

L � sen25 � tg25 � 

                                                             � cos25 � sen25 � tg25 � 

                                                             � 1 � tg25 � 

                                                             � K
)M%NO          c.q.d. 

 

6. Opção (B) 

    α � β � �8
2 ⇔ β � �8

2 4 α 

    α � γ � 2022π ⇔ γ � 2022π 4 α 

    4 cos γ 4 sen β � cos α � 4 cos?2022π 4 αA 4 sen Q�8
2 4 αR � cosα � 

                                        � 4cosα �  cosα �  cosα � 

                                        � cosα 

 

7. sen β tg β � 3
2S ⇔ %&,N T

)M% T � 3
2S ⇔ 1 4 cos2 β � 3

2S cos β 

                                             ⇔ 20 4 20cos2 β � 9cos β 

                                             ⇔ 20cos2 β � 9cos β 4 20 � 0 

                                             ⇔ cos β � U3VWXKUD2S?U2SA
DS  

                                             ⇔ cos β � U3VDK
DS  

                                             ⇔ cos β � 4 Y
D  ⋁  cos β � DY   

Como 41 Z cos β Z 1, ∀ β ∈ IR, então cos β � DY. 

 

8. Opção (C) 

�?5A � cos2 ^4 3π2 � 5_ � tg?42023π � 5A  sen ^5 � 3π2 _ � cos2?2023π � 5A � 

� ?4sen 5A2 � tg 5  ?4 cos 5A � ?4 cos 5A2 � 
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� sen25 � sen 5cos 5  ?4 cos 5A � cos25 � 

� sen25 � cos25 4 sen 5 � � 1 4 sen 5 

 

9. Opção (A) 

    3 cos 5 � 41 ⇔ cos 5 � 4 K� 

    Em 74 �82 , 0: a equação tem 2 soluções. 

    Em �0, 4π� a equação tem 4 soluções. 

 

10.  

10.1. �?cos αGIJU , sen αGIJ` A      
?cos α, 4sen αA      a Q1, tg Qα 4 82R R 

tg Qα 4 π2R � sen Qα 4 π2R
cos Qα 4 π2R � 4cos αsen α � 4 1tg α 

         a b1, 4 Kcd eGIJ`
  f      � Q1, Kcd e R 

         ��� !g" � g!` �2  ℎ � U Nij k`2%&, e
2  ?1 4 cos αA � 

                                         � U Nlmn knop k `2%&, e2  ?1 4 cos αA � 

                                         � Q4 )M% e%&, e � sen αR  ?1 4 cos αA � 

                                         � U)M% e`sen2α%&, e  ?1 4 cos αA � 

                                         � U)M% e`KUcos2α%&, e  ?1 4 cos αA � 

                                         � Ucos2α4)M% e`K%&, e  ?1 4 cos αA    c.q.d     

 

10.2. cos Q82 � αR � 4 K� ⇔ 4sen α � 4 K� ⇔ sen α � K� 

 

sen2α � cos2α � 1 ⇔ 19 � cos2α � 1 

                                       ⇔ cos2α � X3 

                                      ⇔ cos α � V2√2�  

Como α ∈ 2. ° Q, então cos α � 4 2√2� . 
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Logo, a área do trapézio é igual a: 

 
Urs`N√Nt `Kut  Q1 � 2√2� R � QK� � 2√2R Q1 � 2√2� R � K� � 2√23 � 2√2 � X� � 3 � 2S√23  

 

10.3. � Qβ 4 8�R � K2 �?βA,    D8Y ; β ; π 

Utilizando a letra 5 como variável independente: � Q5 4 8�R � K2 �?5A   
Utilizando as capacidades gráficas da calculadora: 

vK?5A � 4cos2 Q5 4 π6R 4 cos Q5 4 π6R � 1
sen Q5 4 π6R  F1 4 cos Q5 4 π6RL 

v2?5A � 4cos25 4 cos 5 � 1sen 5 ?1 4 cos 5A  12 

 

 
 β w 2,68 

 

11. Opção (C) 

 xα1 � D8yezN2 � X8y
⇔ x α1 � D8yα12 � K�8y

⇔ x α1 � D8yα1  1 � K�8y
 

                                       ⇔ x α1 � D8yD8y 1 � K�8y
 

                                       ⇔ {α1 � D8y1 � 4  

 


