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Caderno 1: 35 minutos
(é permitido o uso de calculadora)

Na resposta aos itens de escolha multipla, selecione a opgdo correta. Escreva na folha de respostas o nimero do item e a
letra que identifica a opgéo escolhida.

Nas respostas aos itens de resposta aberta, apresente todos os calculos que tiver de efetuar e todas as justificagbes
necessarias.

1. De uma progressao geométrica (an), sabe-se que:
* 0 primeiro termo é 5;
carazdoé r e R™\ {1}.

Sendo a, =60, qual é o valor de n?
Inl2 Inl2
(A) 1+ Tor (B) 222 (C) log, 60 (D) 1+logsr

Inr

2. O Estévao ligou o seu novo carregador a eletricidade para carregar a bateria do
seu smartphone, que se encontrava desligado. No entanto, apés um certo tempo,
o Estévao fartou-se de esperar, ligou o smartphone e comegou a usa-lo
(continuando sempre com o carregador ligado a corrente elétrica).

Admita que, ¢ minutos apds o Estévao ter ligado o carregador a eletricidade, a carga da bateria do
smartphone foi dada, em percentagem, pela fungéo definida por

t-8 _ 4
€ —€
19 se 0<t<12

c(t) = ,a>12
et x1,040712 se 12<t<a

2.1. Justifique que a fungéo c é continua em 12.

2.2. Qual era a carga da bateria do smartphone, arredondado as décimas, quando o Estévao o
ligou a eletricidade?
(A) 3,4% (B) 4,6% (C) 34,1% (D) 54,6%

2.3. Determine, analiticamente, ao fim de quanto o tempo a bateria ficou com 100% de carga
(ou seja, determine o valor de a).

Se usar calculos intermédios, considere, pelo menos, duas casas decimais.
Apresente o resultado em minutos e segundos, com os segundos arredondado as unidades.
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=8I+2+10.

3. Seja guma fungdo duas vezes diferenciavel no dominio R \ {7%} e tal que ¢'(z)

3.1. Verifique, analiticamente, que o gréfico de g tem apenas um ponto de inflexdo no seu
dominio e indique a sua abcissa.
3.2. Sabe-se que a fungdo g tem um maximizante em |—2,0].

Recorrendo a calculadora grafica, determine, justificando, a abcissa desse maximizante,
arredondado as centésimas.

Deve reproduzir e identificar o grafico, ou os graficos, que tiver necessidade de visualizar
na calculadora, incluindo o referencial, e deve assinalar, no(s) grafico(s), o(s) ponto(s)
relevante(s).

Fim Do CADERNO 1

COTAGOES (Caderno 1)

Item
Cotacdo (em pontos)

i,
8

‘ 32. ‘

15 81

Formulario

Trigonometria

sen(a + b) =sena cosb+ senb cosa

cos(a+ b) =cosa cosb—sena senb

send _ senB _ senC
a b c

a? =b2 +c* —2bccos A

Limites notaveis

n
hm(1+%) =e (neN)
senz _ |

lim
z—0

lim ¢=L =1

>0

lim e o

T—>+0

lim £ = +o0 (peR)

z—>+00 P

Regras de derivacao
\
(u+v) =u'+v'
|
(wv) =u'v+uv'

1
(g) _ u'v—un'
v 1)2
(u") =nu""'u' (neR)

(senu) = u'cosu

(cos u)' = —u'senu
' 1

t = u

( gU) COSZ u

(eu)' — et

(a“)' =u'a"lna (ae R\ {1})

-
(In u) —#

(log, u) = (e R*\{1})

_u'
ulna

Teste de matematica A (12.° ano): pag 2/4

O professor: Roberto Oliveira




https:/sites.google.com/view/roliveira/inicio/ano12a

Caderno 2: 55 minutos
(néo é permitido o uso de calculadora)

Na resposta aos itens de escolha muiltipla, selecione a opgado correta. Escreva na folha de respostas o nimero do item e a
letra que identifica a opgéo escolhida.

Nas respostas aos itens de resposta aberta, apresente todos os calculos que tiver de efetuar e todas as justificagdes
necessarias.

4. S0 dados um espago de probabilidades (E,7(E),P) e A B € #(E) tais que
P(4)=0,3=P(ANB).
Indique o valor de P(AN B).
(A) 0,2 (B) 0,3 (C)0,4 (D) 0,5

5. Seja (u,) a sucessao definida por u,, = n’e™" —n. Yy

4
Ao lado esta parte do grafico da fungdo h, juntamente com as /
assintotas ao seu grafico, de equagdes z =0, y=0e y=2.

Qual é o valor de lim A(u,,)?

(A)2 (B) 4 0 z

(C) 0 (D) —o

6. A funcao f, de dominio R\ {0}, esta definida pela expressdo seguinte.

2z+In(3-4x)

= se <0
o

(1+%)‘/’ se >0

6.1. Mostre que lim f() :'\5/6_3.
20"
Percorra os seguintes passos: 3111(“%)

- verifique que, Vz >0, f(z)=e ¢ ;
. 3lnf1+2)
- usando uma mudanga de variavel adequada, calcule lim —
20"
« conclua o pretendido. H

6.2. O grafico da fungéo f tem uma assintota horizontal quando =z — —oo.

Determine uma sua equagéo.
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7. Seja hafungdo, de dominio | —0,4[, definida por h(z) = In*(4 — ).

7.1. Prove que a fungéo i € mondtona no intervalo 4 —e, 3[.

7.2. Mostre que J'c €4 —e,3[: h(c) = 0,8.

8. Considere a funcéo, de dominio }—%ﬁw[, definida por f(z) = log3(18x +27) + log, 5 x log, 27.

8.1. Mostre que f(z) = log3(2x +3)+5.

8.2. Resolva a condi¢do f(x) <log,(8 —x)+ 6, apresentando o conjunto solugéo na forma de
intervalo ou uni&o de intervalos de numeros reais.

8.3. Qual das seguintes representa uma equagéo vetorial da reta tangente ao grafico de f no
ponto de abcissa 3?

(A) (z,y)=(3,14) + k(2,91n3),k e R (B) (z,9)=(3,7)+k(2,9In3),k e R

(C) (z,y) = (2,1og3 6) +k(3,7),keR (D) (z,y) = (2,1og3 6) +k(3,14),ke R

Fim DO TESTE

COTAGOES (Caderno 2)

Item
Cotacao (em pontos)
4, ‘ 5. [ 6L [ 62 [ 71 [ 72 [ 8L ‘ 82. | 83
8 8 20 15 15 15 15 15 8 119
TOTAL (Caderno 1 + Caderno 2) 200
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