https://sites.google.com/view/roliveira/inicio/anol2a

Ffl:?r'i%?ﬂ*“""’ 4.° TESTE DE MATEMATICA A — 12.° 6
o eriepeaduo

3.° Periodo 15/06/2021 Duragédo: 90 minutos

Nome: N.°:

Classificagdo: O professor:

Na resposta aos itens de escolha multipla, selecione a opcéo correta. Escreva na folha de respostas o nimero do item
e a letra que identifica a opcéao escolhida.

Na resposta aos restantes itens, apresente todos os célculos que tiver de efetuar e todas as justificacdes necessérias.
Quando, para um resultado, ndo é pedida a aproximacéo, apresente sempre o valor exato.

1. O campeonato do mundo de sele¢cdes em hdquei no gelo de 2021, foi disputado
na Letbnia e na Bielorrussia.

Sabe-se que, no inicio da primeira fase do campeonato:
+ 81,25% das selecbes eram europeias;
» metade das selec¢des ja tinha ganhado, anteriormente, o campeonato do mundo;

+ das selegbes que nunca tinham ganhado um campeonato do mundo, 8,75%
eram ndo europeias.

Escolhe-se, ao acaso, uma selecédo de héquei no gelo presente na primeira fase do campeonato.
Qual é a probabilidade de ela ser europeia e ter ganhado, anteriormente, um campeonato do mundo?
Apresente o resultado na forma de percentagem, arredondado as unidades.

2. Do desenvolvimento de (X +1)2025 resulta um polindmio reduzido.
Qual é o termo de grau 2021 desse polinémio?

(A) 2025X2021 (B) ZOZSC2 X2021 (C) 2025C3 X2021 (D) 202504 X2021

3. Sejafafuncao, de dommm] i O[ definida por f(X)= X2 —sen(2x)-1.

3.1. Mostre que a fungéo f tem pelo menos um zero.
3.2. Estude a funcéo f quanto ao sentido das concavidades do seu gréafico e quanto a existenpﬁf'ﬁjﬁﬁé

inflexao. NACIONAL |
Na sua resposta, apresente: o

« 0(s) intervalo(s) onde o gréfico de f tem a concavidade voltada para baixo; g
+ 0(s) intervalo(s) onde o gréfico de f tem a concavidade voltada para cima;
« a(s) abcissa(s) do(s) ponto(s) de inflexdo do gréfico de f, caso este(s) exista(m).
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4, Considere as fungdes f e ¢, ambas de dominio R, definidas por:

k+—X_ se x<O0
f(x)=3x—e* e g(xX)={ —x
f () se x>0
4.1. Calcule, usando a definicdo de derivada, f'(0).
4.2. Sabe-se que a fungdo g é continuaem X=0.
Qual é o valor de k ?
(A)-1 B)0 ©)1 (D) 2
4.3. O grafico de f tem uma assintota obliqua quando X — +o0.
Determine uma equacao dessa assintota.

5. Edada afuncéo g, de dominio R \{0}, definida por g(x) = M .

5.1. Justifique que o eixo OX é uma assintota do gréafico da funcao g.

5.2. Seja h a fungéo, de dominio IR, definida por h(X) = %
Sabe-se que a equagdo (hog)(x) =2x tem exatamente uma solugéo em ]0,1].
Determine, recorrendo a calculadora gréfica, essa solucao, arredondada as centésimas.
Na sua resposta, deve:

« apresentar uma expresséo simplificada da fun¢&o ho(;

* reproduzir, num referencial, o gréfico da fun¢@o ou os gréficos das fungdes que tiver necessidade de
visualizar, devidamente identificado(s);

* assinalar o ponto relevante para responder a questdo colocada.

6.  Considere, no conjunto dos nimeros complexos C, os nimeros Z=X+Yyi e W=Z-2iz+iRe(z).
O conjunto dos afixos do nimero Z para os quais W € um namero real, é:

(A) o eixo real;

(B) o eixo imaginério; [PREPARARO. — —— —
(C) a bissetriz dos quadrantes pares; 3%/-5 E}J ;
:u.um,w_._

(D) a bissetriz dos quadrantes impares.

tematica A

:
g =
M
12°

ano

7. Considere, no plano complexo da figura, o triangulo is6sceles [OPQ)], retangulo

em Q. Im(z) 4
e iz Q
Sabe-se que o ponto P é o afixo do complexo \/fe .
A gue é igual o nimero complexo cujo afixo é o ponto Q ? P
i21 i3n
(A) e 16 (B) V2e ¢ .
i3x iz 0] Re(z
© & ©) J2e @
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iz i(~In —_—
Considere em C, conjunto dos nimeros complexos, W =3¢ 3, L :6\/§e( 15) e 1, =Wx(—\/§+\/§l).

8.1. Em que quadrante fica o afixo do simétrico do conjugado do nimero W ?
(A) No 1.° quadrante (B) No 2.° quadrante
(C) No 3.° quadrante (D) No 4.° quadrante
8.2. Determine, em extensdo, o conjunto A= {Z eC: Z3 = W} , apresentando as solugdes na forma trigonométrica.
8.3. Verifique se 7, e z, s&o iguais.
Fim
COTAGOES
Item
Cotacéo (em pontos)
1. 2. 31. 3.2. 4.1. 4.2. 4.3. 5.1. 5.2. 6. 1. 8.1. 8.2. 8.3.
18 8 14 21 14 8 18 18 18 8 8 8 21 18 200
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Formulario
Geometria Regras de derivagéao
Comprimento de um arco de circunferéncia: (U+v)'=u'+V'

ar (a—amplitude, em radianos, do angulo ao centro; r — raio) (W) =u'v+uv
. . ) L . u)r_ u'v=uv'
Area de um poligono regular: Semiperimetro x Apotema (V) =7y

n n-1
Ve . 1 — 1 R
Area de sector circular: (u)'=nu"u" (neR)

2 : : A _ senu)'=u'cosu
%; (. — amplitude, em radianos, do angulo ao centro; r — raio) ( )

(cosu)'=-u'senu

Area lateral de um cone: nrg (r — raio da base; g — geratriz) (tgu)’ = u'
= a2y

cos-u
Area de uma superficie esférica: 4rxr? (r — raio
P e ) (e")'=u'e"
Volume de uma piramide: % x Area da base x Altura (@)'=u'a"lna (aecR"\{})
1 (Inu)' =4

Volume de um cone;: 3 X Area da base x Altura

(log, u)' = murTa (ae R \{1})

Volume de uma esfera: %nr3 (r —raio)

Limites notaveis

Progressodes ]
. . lim(1+1) =e (neN)
Soma dos n primeiros termos de uma progressao (Uy):
lim SENX =1
Progressdo aritmética: ué:i xn x>0 X
. 1—" lim # =1
Progressdao geometrica: U x r x—0
im Inx _
XI—IH—]OO X O
Trigonometria .
lim e—p:+oo (peR)
sen(a+b) =sena cosb+senb cosa X0 X

cos(a+b)=cosa cosbh—sena senb

Complexos

( ie)”_ n_in®

pe | =pe
i9+2k11:

n i

pee =Q/Ee n (ke{0,...,n-FeneN)
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