Novo Espaco — Matematica A 11.2 ano P Porto
Proposta de Teste [Outubro 2016] Editora

Nome:

Ano / Turma: N.2: Data: - -

1.2 Parte

Para cada questdo indica a op¢ao que consideras correta.

1. Na figura esta representado um triangulo [ABC].

(o
Fixada uma unidade de comprimento, sabe-se que: 3
[ ] E:4 45°
e AC=3 A 4
e BAC=45°
A medida do comprimento do lado [BC] é igual a:
(A) 5-v1242 (B) \25—12+2 (€)2,8 (D) 5-+/1243
2. Na figura estd representado um triangulo [ABC]. c
Fixada uma unidade de comprimento, sabe-se que: 5,4
o AB=4,2
e BC=5,4 42
R A
e BAC=71°
A medida da amplitude do angulo ACB, em graus arredondada as décimas, é igual a:
(A) 44,4 (B) 55,3
(C) 48,2 (D) 47,3
3. Na figura em referencial 0. n. Oxy estd representada a circunferéncia y

trigonométrica.

Cc
Sabe-se que: <

e o tridngulo [ACD] é equilatero e esta inscrito na circunferéncia;
e o ponto A tem coordenadas (1, 0);

® [AB] é o lado de um octégono regular inscrito na circunferéncia; 0
e M é o ponto médio de [BC].
A abcissa do ponto M é igual a: > <
= 32
(A) (B) ———
4 4
1-\2 V3-1
C D
(€) 5 (D) 2
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4. Na figura estdo representados uma circunferéncia de centro O e um
hexagono regular [ABCDEF] inscrito na circunferéncia.

Ao ponto A foi aplicada uma rotacdo de centro O e angulo generalizado

(a,n) e aimagem obtida foi o ponto E.

Qual dos seguintes angulos generalizados pode corresponder a referida
rotacao?

(A) (240°, -3) (B) (—-120°, 4) (€) (—-120°, -2) (D) (60°, 4)

5. Na figura esta representada uma circunferéncia de centro O.

B
Sabe-se que:
e 0s pontos A e B pertencem a circunferéncia; : 1,8 rad
¢ amedida da amplitude, em radianos, do angulo ao centro AOB é 1,8;
¢ amedida do comprimento do arco AB é 9. A

Entdo, podes concluir que o perimetro do circulo limitado pela circunferéncia é igual a:
(A) 107 (B) 18n (C) 57 (D) 9

6. Na figura estdo representados o circulo trigonométrico e um angulo « .

O ponto P é a intersecdo do lado extremidade do angulo & com a circunferéncia
trigonométrica.

Sabe-se que a ordenada de P é —0,4.

PN
Entdo, o valor de cos(a—m) é igual a:

V21 2 V21 3
(A) e (B) T (C) e (D) T
7. Sabe-se que sin(71:+0!):1 e ac }—E,E{.

3 2 2

cos(—a) é igual a:

232 1 2\2 J8
(A) 5 (B) 3 (€) = (D) 3

8. Em relagdo a um angulo & sabe-se que tana =k e sin(T—a)=a, com k,ae R\{0}.

Entdo, podes concluir que cos« é igual a:

(A) ka ®) 2 (€) —ak ) X
k a

\
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2.2 Parte

Da respostas completas apresentando todos os calculos e justificagbes necessarias.

1. Na figura esta representado um pentagono regular [ABCDE] inscrito na
circunferéncia de centro O.

O pentagono tem de perimetro 20 m e P é o ponto de intersecdo das E
diagonais [BD] e [CE].

Determina o perimetro do triangulo [BCP], em metros, arredondado as
décimas.

Na resolucdo deve ficar explicito a determinacao:

¢ da amplitude, em graus, do angulo BPC;
e das medidas dos lados [BP] e [PC], em metros (valores exatos ou

[

arredondadas as milésimas); B
e do perimetro do triangulo [BCP].

2. Na figura estdo representados o circulo trigonométrico e um trapézio

retangulo [APBC].
Sabe-se que:
e Ttem de coordenadas (1, 0);
® areta TB é definida pela equacdo x=1;
e P éoponto deintersecdo da reta OB com a circunferéncia

trigonométrica;
® aamplitude, em radianos, do angulo TOB é designada por &, com

ae }0, E[,
2

® os pontos A e Csao, respetivamente, as proje¢des ortogonais de P

W

e B sobre Oy.

— 4
2.1. Determina o valor exato de AC se sina:E.

2.2. Seja A(«) a area do trapézio [APBC] em fungdo de «.

tana—sinacoso
Mostra que: A(a)= .

. T ~ , e
2.3. Recorrendo ao resultado obtido em 2.2., mostra que, se a:g , entdo a area do trapézio é igual

NE

24
3. Determina os valores exatos de:

3.1. sin11—71:—2cos7—n+tan11—7c 3.2. cos _39_71: +sin 17_71: —2tan _45_7t
3 6 4 6 2 4

wIN

T
4. Dado um angulo &, sabe-se que sin(a—;j: e ae [0, n] . Determina tan(a—n).

FIM
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Cotacoes

1.2 Parte 2.2 Parte

Questdes | 1. (2. |3.|4.|5.|6.|7.(8.|1.|21.|22.|23.|3.1.|3.2. | 4.

Cotagbes | 5| 5|5 |5 |5 |5|5|5|25|22 | 25 | 20 | 22 | 22 |24

1.2 Parte

1. Aplicando o Teorema de Carnot (Lei dos cossenos) tem-se:
EZ :RZ +A_B2 —2XABXACXcosBAC

2

—2 2 2 o —2 —2
BC =3"+4"-2X4Xx3Xcos45° < BC =9+16—24><7(:) BC =25—12\/£

Entao, BC= 25—12\/5 .
Opcéo (B)
2. Aplicando a lei dos senos tem-se:

in71° sinACB . 4,2xsin71°
sin _sin o sinadg= Xsin

< sinACB=0,7354
5,4 4,2 5,4

Entdo, ACB=~47,3.
Opgéo (D)

3. Atendendo a que A tem coordenadas (1, 0) e o tridngulo [ACD] é equilatero, conclui-se que
AOC =120° . Entio, as coordenadas de C s3o (cos120°, sin120°).

y
1 NE) 1 3 p: M
c0s120°=-cos60°=—= e sin120°=sin60°=—; C|——,—
2 2 2 2
Como [AB] é o lado de um octdgono regular inscrito na circunferéncia, [o]
208=20% _ 450 <
2 R °
Como cos45°=sin45°=—, tem-se B| — , — |.
2 2 2
V2 1
A abcissa do ponto M é 2 2 , OU seja, —

Opgdo (A)
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4. A resposta terd que ser do tipo (—120°,k) com ke Z; ou (240°,k) com ke Z;.
Opg¢ao (C)
5. Sabe-se que a amplitude do arco e o seu comprimento sdo proporcionais.

L leg_n & P=10Tm
27 1,8

)

2
1,8
Opgdo (A)

6. Sabe-se que sina=-0,4.

sinf a+cos’a=1 & 0,16+cos’a=1 & cos’a=0,84 <

84 / 84 2v21 2421
cosax=,—— VvV cosa=—,|— & cosy=——— V cosa@=———— &
100 100 10 10

21 21
&cosy=—— Vv oS =———
5 5

o = ~ V21
Como ae€3.”Q., entdo cosa<0. Entdo, cosa=———.

5
Assim, tem-se:
V21
cos(a—n):—cosa:T
Opgdo (A)
. 1 . 1 . 1
7.sin(n+a)== & -sina== & sina=—=
3 3 3
1
siffa+cos’a=1 §+cosza:1 o coszazg o cosa:¥ v cosom—%

242
5

T T .
Como «ae }E' E{ tem-se cosa>0. Assim, cosa =

2\2
cos(-a) =cosar=—rx

Opgéo (C)
8. Sabe-se que sin(T—-a)=a & sina=a eque k,ae R\{0}.

sina

sina a
Por outro lado, tana=k < =k & cosa=T = cosa=;.

coso

Opgao (B)
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2.2 Parte
— o n 720
1. CD=360 =72°.Entdo, CBD= 5 =36°
— A 144°
EB=2x72°=144° . Entdo, ECD= =72°

BPC =180°—(36°+72°)=72°

O triangulo [BCP] é isdsceles, BC=PB.

P

O perimetro do pentdgono é 20 m. Entdo, cada lado do pentagono mede 4 m.

Assim, tem-se:

BC=PB=4m
in72° sin36°
Aplicando a lei dos senos, tem-se: >IN >N
4 PC

—  4sin36°

Daquiresulta: PC=———
sin72°
, . — = — 4sin36°

Perimetro do triangulo [BCP]: BC+CP+PB:4+I—+

sin72°

Recorrendo a calculadora obtém-se: BC +CP +PB = 10,5 m
2.

- ) 4
2.1. AC:OC—OA:tana—sma:tana—g (1)

Sabe-se que cos’ a@+sina=1.

. 4 ) 16 ) 9
Como sina=—, tem-se: cos" a=1——cos" a=—.
5 25 25

R . N 3
O angulo a é do 1.2 quadrante, entdo cosazg.

(GRS

sina
Sabe-se que tana =
cosa

- 4
, entao tana = ZE.

N U w

0-12 8

— 4
Substituindo em (1), tem-se: AC:§

_4
5 15 15

4=8+

4sin36°
sin72°
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2.2,
BC+AP _— 1l+cosa .
Ala)= . XAC = x(tana—sina)
Alar)= tana+cosaXtana—sin@—sinadcos _ tana+sinad—sin@—sin@cosa _ tana—sinacos o

2 2 2

A(C{)Z tana —sinacosa

2
no .o m N3 1. 43 4/3-343
T tan—-sin—cos— ———X— ——«—— 3
23 A(_j: 6 6.3 2 2 _ 12 _N3
6 2 2 2 24

3.

11 7 11
3.1. sin—n—2cos—ﬂ:+tan—7t
3 6 4

11w T 11t . (12 =« o 127 =
sin——2cos—+tan——=sin| ——— |—2cos| T+— |+tan| ———
3 6 4 3 3 6 4 4

Cainf < F ) 2008 F | tan( _F )= Y3, 203 V3
(5 Jraeo{ ) oon( )

2 2 2

3.2. cos —39—n +sin 17—n —2tan —@ =cos 39_n +sin 87t+E +2tan 111t+E
6 2 4 6 2 4
=cos(6n+§j+sin(§j+2tan(%):0+1+2><1:3

T 2
4. Sabe-se que sin((x—EJZE e ael0, 7.

. T 2 2 2 . . A
sin a—; =§<=>—COSQ’=§<=>COSO{=—§ .Como «ae [0, n] , conclui-se que & é um angulo do 2.2

guadrante.

tan(a—7)=tana

. . 4 . 5
Sabe-se que cos’ a+sin”a=1; sin’ a+§:1<:)sm2 a:§

. - ~ . 5
Como « pertence ao 2.2 quadrante o seno é positivo. Entdo, tem-se: sina=—.

3
V5
Assim, tem-se tan(a—m) :tana:%=—§ .
3

FIM



