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ISCTE – Instituto Superior de Ciências do Trabalho e da Empresa 
 
 

Optimização – Licenciaturas em Gestão, Marketing, GEI e Finanças e Contabilidade 
Matemática II – Licenciatura em Economia 

 
1º Teste – 22 de Abril de 2009                                                                                           Duração: 1h30 + 15m                     

Nota: Só é permitida a consulta do formulário. 

NOME: ________________________________________________________________________ 

TURMA: ___________ Número de Aluno: ___________ 
 
 

 

Cotação:  

 
QUESTÃO 1 

[4 valores] 

Para a função  

݂ሺݔ, ሻݕ ൌ ቐ

௫
௫మା௬మ

, ሺݔ, ሻݕ ് ሺ0,0ሻ

0 , ሺݔ, ሻݕ ൌ ሺ0,0ሻ
, 

 

(2.0 val.)  a) calcule డ௙
డ௫
  no ponto ሺ0,0ሻ; 

(2.0 val.)  b) verifique se a função é diferenciável no ponto ሺ0,0ሻ. 
 
Espaço de Resposta à Questão 1 
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1º Teste de Optimização/Matemática II: 
22 de Abril de 2009 

 
NOME: _______________________________________________________________________ 

TURMA: ___________ Número de Aluno: ___________ 
 

 
QUESTÃO 2 

[5 valores] 

Seja a função ݂ሺݔ, ሻݕ ൌ .ݔ ݃ ቀ௬
௫
ቁ, em que ݃ሺ. ሻ é uma função diferenciável. 

(3.0 val.)  a) Mostre que ݔ ቀడ௙
డ௫
ቁ
ሺ௫,௬ሻ

൅ ݕ ቀడ௙
డ௬
ቁ
ሺ௫,௬ሻ

ൌ ݂ሺݔ,  ;ሻݕ

(2.0 val.)  b) Calcule ቀడ
మ௙

డ௫మ
ቁ
ሺ௫,௬ሻ

. 

 
Espaço de Resposta à Questão 2 
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1º Teste de Optimização/Matemática II: 
22 de Abril de 2009 

 
NOME: _______________________________________________________________________ 

TURMA: ___________ Número de Aluno: ___________ 
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1º Teste de Optimização/Matemática II: 

22 de Abril de 2009 
 

NOME: _______________________________________________________________________ 

TURMA: ___________ Número de Aluno: ___________ 
 

 
QUESTÃO 3 

[2 valores] 

Mostre que para valores próximos do ponto ሺ0,0ሻ tem-se ݊݁ݏሺݔ ൅ ሻݕ ൎ ݔ ൅  .ݕ

 
Espaço de Resposta à Questão 3 
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1º Teste de Optimização/Matemática II: 
22 de Abril de 2009 

 
NOME: _______________________________________________________________________ 

TURMA: ___________ Número de Aluno: ___________ 
 
Cotação: 

QUESTÃO 4 
[5 valores] 

Para a função  

݂ሺݔ, ሻݕ ൌ

ە
۔

ۓ
ඥସି௫మି௬మ

୪୭୥ሾଵା௫మାሺ௬ିଵሻమሿ
, ݕ ൒ 0

ඥݕ ൅ ݔ5 ൅ 5 ൅ √െݔ , ݕ ൏ 0

, 

 

(3.0 val.)  a) Determine o domínio da função ݂ሺݔ, ሻݕ e represente-o graficamente; 
(2.0 val.)  b) Verifique se a função ݂ሺݔ, ሻݕ é prolongável por continuidade ao ponto (0,1). 

Em caso afirmativo, indique a nova função. 
 
Espaço de Resposta à Questão 4 
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1º Teste de Optimização/Matemática II: 

22 de Abril de 2009 
 
NOME: _______________________________________________________________________ 

TURMA: ___________ Número de Aluno: ___________ 
 
Cotação:  

QUESTÃO 5 
[4 valores] 

Seja a série de potências de ݔ definida por ∑ ଶ೙శభ௫೙

௡ሺ௡ାଵሻሺ௡ାଶሻ௡ஹଵ . 

(2.0 val.)  a) Estude a natureza da série de potências em função do valor de ݔ real. 
(2.0 val.)  b) Calcule a soma da série para ݔ ൌ 1/2. 
 
Espaço de Resposta à Questão 5 
 



 9

1º Teste de Optimização/Matemática II: 
22 de Abril de 2009 

 
NOME: _______________________________________________________________________ 
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1º Teste de Optimização/Matemática II: 
22 de Abril de 2009 

 

NOME: _______________________________________________________________________ 

TURMA: ___________ Número de Aluno: ___________ 
 

 
FORMULÁRIO 

 
Regras de derivação 
 

'')'( uvvuuv +=  
2

' ''
v

uvvu
v
u −

=⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛  ( )

u
uu 'ln ' =  

 
1( )u u uα αα −′ ′=  

( )
u

uu
2

''
=  uuusen cos')'( =  usenuu ')'(cos −=

 

 
Operações com módulos 

yxyx ⋅=⋅  y
x

y
x
=  x y x y± ≤ +  

2 2x x y≤ +  2 2y x y≤ +   
 

 
 

RASCUNHO 
 


