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Trabalho de grupo

1. Seja E = {e1,e2} o conjunto de estados que caracterizam as condigoes de mercado
da empresa A, onde e; corresponde ao mercado no estado bom e ey corresponde
ao mercado no estado mau. Seja

pay = | 2T =0 ).

pales|T =t)

a probabilidade de se verificar cada um dos estados no momento 7' = ¢, onde T é
a variavel de tempo. Sabe-se que no momento inicial a probabilidade do mercado
estar no estado bom ou no estado mau ¢é a seguinte:

palel|T'=0)=04, pa(e2|T =0) = 0.6.

O vetor de probabilidades dos estados no momento inicial é dado por:
0.5

A transicao entre os estados da empresa A do momento ¢ para o momento (¢ + 1)
é caracterizada por um Processo de Markov com a seguinte matriz de transi¢ao:

0.2 0.4
Pa= [ 0.8 0.6 ]

(a) Calcule o vetor de probabilidades dos estados em ¢ = 1.

(b) Calcule poténcias de P4 de modo a verificar que essas poténcias convergem
para uma matriz constante. Indique essa matriz e interprete o resultado.

(c¢) Indique a expressdo da matriz de transigao do momento ¢ para o momento
(t +n). Compare o resultado obtido com a alinea (b).
(Utilize a diagonalizagao de P4 para justificar a resposta)

(d) Qual é o estado estacionario do vetor de probabilidades dos estados? Inter-
prete o resultado obtido de acordo com os valores e vetores proprios.



(e) Suponha agora que os ganhos da empresa A no estado e; sd@o 1 e no estado
ez sao —1, i.e.,
galer) =1,  ga(e2) =—1.

Seja ga = [ 1 -1 ] O walor esperado dos ganhos em cada momento t
calcula-se da seguinte forma:

E(GA|T =t) = gal(er)pa(er]T = t) + galez)pale2|T = 1),

onde G 4 representa os ganhos da empresa A.
(i) Escreva E(G4|T =t) como o produto de vetores.
(ii) Calcule a expressao de E(G4|T =1).

2. Existe uma empresa B cujas condi¢oes de mercado estao associadas as condicoes
de mercado da empresa A. Seja Pp = [b;;], onde b;; representa a probabilidade
do estado da empresa B ser e; quando o estado da empresa A ée; (4,5 =1,2). A
matriz é dada por:

0.5 0.2
P = [ 0.5 0.8 ]

(a) Qual o vetor de probabilidades dos estados na empresa B no momento inicial?

(b) Considere que os ganhos da empresa B em cada um dos estados sdo dados

por:
1 2
gp(er) = 9 gp(e2) = 3
~ 1 2
Sejagp =[5 -5 ]
(i) Calcule o valor esperado dos ganhos da empresa B no momento inicial,
ie., Gp(0).

(ii) Calcule a expressao do valor esperado dos ganhos da empresa B no
momento t, i.e., Gg(t).
(Nao ¢é necessario fazer os célculos)



