rQiZEDITORA

in ¢ p d r ’ ca o Matematica 12.° ano

Teste de avaliagdo: Proposta de resolugao
PARA CRESCER

TESTE DE AVALIACAO DE MATEMATICA - 12.° ANO
PROPOSTA DE RESOLUCAO

1.
Hip6tese A — nimeros terminados em 0: 4!= 24 casos possiveis;

Hipdtese B — nimeros terminados em 6 ou 8: 3x3x2x2 =36 casos possiveis;

Total de casos possiveis: 24+36 =60.

Opcéao correta: (C)

2. Se 0s 10.° e 11.° elementos de uma certa linha do triangulo de Pascal sdo iguais, a linha tem 20
elementos, ou seja, trata-se da linha correspondente a 19Cp, com 0<p<19; portanto, o 11.°
elemento da linha seguinte é “C,, =184 756

Opcéo correta: (C)

3.1 Sejam os acontecimentos A: «A bola retirada é amarela» e B: «A bola retirada tem nimero

par»;

A probabilidade pedida ¢ a probabilidade condicionada P(A|B):

P(AlB)_P(AmB)_ P(A)xP(B|A) P(A)xP(B|A) )
~ P(B)  P(AnB)+P(ANB) P(A)xP(B|A)+P(A)xP(B|A)
11

__ 310 _1

1 1 21 11

37107372

3.2 Nmero de casos possiveis: *°C, = 280 840

Casos favoraveis: a caixa tem 120 bolas, das quais um ter¢o sdo amarelas; a caixa tem, portanto,
40 bolas amarelas e 80 bolas brancas. Para que o nimero de bolas amarelas retiradas seja superior
ao numero de bolas brancas retiradas, ha duas hip6teses: retirar trés bolas amarelas ou retirar duas
bolas amarelas e uma branca.

Numeros de casos favoraveis: “C, +* C,x* C, =72 280

72280 _
280840
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4.1
L , 1 1 1 3
3 3,2 X"+ X 2 BX——X 2
f(x)zx +\/;=X +X2; f'(X):—Z; .I:N(X)_ =3x— 1 .
2 2 2 2 8\/X_3

£7(0,2)~-0,8; £(0,3)~0,1;

como f é continua em [0,+o[ e, particularmente, em [0,2; 0,3], sendo f"”(0,2)x f"(0,3)<0, 0
Teorema de Bolzano-Cauchy garante a existéncia de pelo menos um zero de f" no intervalo
]0,2; 0,3[, no qual f"” muda de sinal; como é dito que o gréafico da funcdo f tem exatamente um

ponto de inflexdo, estd mostrado que a abcissa desse ponto pertence ao intervalo ]O, 2; 0,3[ :

4.2

(0.28, 0)
0 1 T

x=~0,28

100
5. A soma dos coeficientes binomiais é Z 100Cp =210,
p=0

Opcgéo correta: (B)

6. A opcdo (A) é falsa. Apesar de —3 ser um zerode f”, f” ndo muda de sinal nesse ponto, pelo
que o gréfico da funcdo f ndo tem um ponto de inflexdo de abcissa —3 .

A opcdo (B) é falsa. A concavidade do grafico de f é voltada para cima no intervalo ]—3, 2[ , uma

vez que f" é positiva nesse intervalo.
A opcdo (C) é falsa. f"é positiva em ]—5, —3[, pelo que f’ é crescente nesse intervalo.

A opgao (D) é verdadeira. f” é positivaem -3, 2[ , pelo que f’ é crescente nesse intervalo.

Opcéao correta: (D)
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7.

: . (2 X _ . )
lim(u,)= Ilm(ﬁ—ljz—l , portanto, lim f (u,)= Xlltr; f(x)=0.
Opcgéo correta: (B)

8.

P(A)=P(ANB)+P(ANB); logo, P(A)-P(ANB)=P(ANB)

P(E): P(Am§)+ P(Zmﬁ); logo, P(E)—P(Am B): P(Am B)

Portanto, P(A)-P(ANB)=P(B)-P(ANB).

Outro processo:
P(B)-P(AnB)=1-P(B)-P(AUB)=1-P(B)-(1-P(AUB))=
=1-P(B)-1+P(AuUB)=-P(B)+(P(A)+(B)-P(AnB))=
=P(A)-P(ANB)

3x+1 3x+1 3x+1
9. Quando X — +oo, —1<cos(zx)<1, pelo que — < X COS(7X) < .
Q () peloq 2x* =2 2x*-2 () 2x% =2
Como lim (— 3X2+1 j: lim 3X2+1 =0, tem-se, pelo Teorema das func¢des enquadradas,
X—>+00 2X _2 X—>+00 2X _2
Iim( 3);+l xcos(;zx)jzo.
X—>+00 2X _2

10.1 d’(t)=-9,8t; d'(1)=-9,8.

A velocidade da pedra 1 segundo apés o instante em que foi langada era de —9,8 m/s.

10.2 A aceleracédo da pedra durante o seu movimento é dada por d”(t) .

d ”(t) =-9,8, donde se conclui que a aceleragéo é constante (—9,8m/s?).
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11.

Assintotas verticais:

D, =R; \{1} =[0,+0[ \ {1} ; portanto, como g é uma fung&o continua, a tinica assintota vertical
gue pode existir terd equacdo x =1. Vejamos:

I —-x 2

=—=—we

3X>—-x 2 )
lim —
x> X—=1 0

= —; estudemos, entdo, os limites laterias:

lim
x->1 X —

3P -x 2 . . A . . e
lim i = — = +o0; confirma-se, entdo, a existéncia de assintota (bilateral) ao grafico, de
x->1 X —

equacédo x=1.

Assintotas nao verticais:
Existe, no maximo, uma assintota nao vertical, qguando X — 4+ . Vejamos:

X z_
jim 90 _ jiy =X g,
X—>+00 X X—>+00 X _X
2 2 2
lim (g(x)~3x) = lim | 2 =% _gx | = fjm | X X3 43X _ iy [ 2X ).
X—>+00 X—>+00 X_l X—>+00 X_l X—>+00 X_l

conclui-se, assim, que a reta de equacdo y=3x+2 € assintota ao gréafico da fungéo.

Tendo em consideragdo o dominio da funcdo, ndo faz sentido estudar as assintotas néo verticais
quando X ——o0.

FIM
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