Novo Espaco — Matematica A 12.2 ano W Porto

Editora
Proposta de Teste [novembro - 2017] '
Nome:
Ano / Turma: N.2: Data:  / /

» Nao é permitido o uso de corretor. Deves riscar aquilo que pretendes que nao seja classificado.
* A provainclui um formulério.
+ As cotagbes dos itens encontram-se no final do enunciado da prova.

] CADERNO 1
(E permitido o uso de calculadora grafica)

1. Seja a um ndmero real positivo.

Considera a sucessdo (un) em que u, =6 e tal que:

u =a
u,,=au,—a, Un0ON
Se u,, =265 722, entdo podes concluir que u,, € igual a:

(A) 797 163 (B) 88575 (C) 19 (D) 265 692

2. Dada uma sucessdo (v, ), sabe-se que:

Seja (un) uma sucessdo definida por:

L = n’+3v, se n<500
13-, se n>500

2.1. A sucessdo (un) ¢ monotona? Justifica.

sin(n
2.2. Determina limJ.
u

n
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3. Seja fa funcdo polinomial de grau 4, definida por f(x)=x"-3x*—x+1.
Sejam A e B os pontos do grafico de f de abcissas, respetivamente, 1 e 2 .

Justifica que existe um ponto C de abcissa ¢ ]1, 2[ tal que a reta tangente ao grafico de fno

ponto C € paralela a reta AB. Determina o valor, arredondado as centésimas, de c.

4. A populacgio de uma escola secundaria, do centro da cidade, distribui-se da seguinte forma:

*  60% dos alunos sdo rapazes;
*  75% dos alunos vivem na cidade;

e 30% dos alunos que vivem na cidade sdo raparigas.

Envolvendo todos os alunos da escola é feito um sorteio, de forma aleatoria, para atribuir um
computador.

4.1. A probabilidade de o computador ser atribuido a uma rapariga que vive na cidade é:

(A) 0,3 (B) 0,075 (C) 0,12 (D) 0,225

4.2. Determina a probabilidade de o premiado viver na cidade, sabendo que € rapaz. Apresenta o
resultado em percentagem.

FIM (Caderno 1)

_ Cotacoes Total
Questoes - Caderno 1 1. 21.122. | 3. |4.1. | 4.2.
Pontos 15 10 10 15 15 15 80
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CADERNO 2
(Nao é permitido o uso de calculadora)

x
x=3]"

5. Seja fa fungdo, de dominio R \{3}, definida por f(x) =

. . . 2
Considera a sucessdo de niimeros reais (xn) tal que x, =—.

In

Qual € o valor de lim f (x”) ?

(A) 1 (B) +w (C) 0 (D) -1

6. Sejam fe g fungdes reais de variavel real, de dominio R, tais que:

10-x se x>0
oy 1-x° ) 10x
Py s s
-X
Sabe-se que:
-« S(F)=g(-1)
- f(2)=¢(2)

6.1. Determina lim >
x--l x -1

6.2. A equacdo f(x)=0,1 é possivel em ]-1,2[. Justifica.

6.3. Verifica que 0,1 estd entre g(-1)e g(2) eque g(-1)xg(2)<0.

Recorrendo ao Teorema de Bolzano-Cauchy, podes garantir que a equagdo g (x) =0,1 é possivel

no intervalo ]— 1, 2[ ? Justifica.
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7. Seja fa fungdo real de variavel real, de dominio R \{ —1} , definida por:

f(x)= (ﬁj

Sabe-se que f" (x) = %, sendo f"a fungdo segunda derivada de f .
x+
2
7.1. Mostra que f'(x) - .
(x+1)

7.2. Determina a equacio reduzida da reta tangente ao grafico de fno ponto de abcissa 1.

7.3. Designa por A e B os pontos de inflexdo do gréfico de f, sendo a abcissa de A menor que a

abcissa de B e representadas, respetivamente, por x, € Xx.

Mostra que: OxO]x,,x,[, f"(x)>0

8. Considera a funcdo f, de dominio R", definida por f (x) = % +g .
X

8.1. Determina, caso exista, uma equacio da assintota vertical ao grafico de f.

8.2. Seja C o ponto do grifico de f, representado num referencial o.n. xOy, cuja ordenada é o
minimo absoluto da funcao f.

Escreve uma equacdo da circunferéncia de centro em C e que passa pela origem do referencial.

8.3. Na figura, em referencial o.n. Oxy, encontra-se representada a
funcao f.

Sabe-se que:

* B pertence a Oy e A pertence a Ox, sendo OB =20A;
* areta AB é tangente ao grafico de fno ponto P.

Determina as coordenadas do ponto P.
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FIM (Caderno 2)

P o

\ Cotacées
Caderno 1 (com calculadora)
Questoes | 1. | 2.1. 2.2, 3. | 41. 4.2,
Pontos | 15 | 10 10 15 | 15 | 15 Total | 80 |
Caderno 2 (sem calculadora)
Questdées | 5. |6.1.[6.2. | 6.3.] 71. [7.2. | 7.3. 81. [ 8.2. | 83.
Pontos | 12 | 12 | 12 | 12 | 12 | 12 12 12 12 12 Total | 120
Total 200
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FORMULARIO

GEOMETRIA

Comprimento de um arco de circunferéncia: gr
( @ —amplitude, em radianos, do dngulo ao centro;

r—raio)
Areas de figuras planas

Poligono regular: Semiperimetrox Apétema
ar’
2
(a —amplitude, em radianos, do dngulo ao centro; r — raio)

Setor circular:

Areas de superficies

Area lateral de um cone: Tirg

(r—raio da base; g — geratriz)

£ s . o] 2
Area de uma superficie esférica: 4 Ttr

(r—raio)
Volumes

P 1
Piramide: §><Area da base x Altura

1
Cone: 3 x Area da base x Altura

Esfera: 4 1t (r—raio)
3

PROGRESSOES

Soma dos n primeiros termos de uma progressao (un):

u, +u
2

n

Progressao aritmética:

xXn

1-r"

Progressao geométrica: u, X
1-r

TRIGONOMETRIA

sin (a+b):sin acosb+sinbcosa
cos (a+b) =cosacosb-sinasinb

sinA _sinB _sinC

a b c

a’ =b* +c*> —2bccos A
COMPLEXOS

(pcis 8)" = p" cis(nf) ou (,0 e’ )n =p"e™
0 + 2km

1/ pcis :Q/;cis(nganj ou §/pe' :Q/;eT

n

(kl]{o , ., n-1 e nDN)

PROBABILIDADES

y:pl X1+"'+pn Xn

o=\p, (x-p) +..4p, (x,-4)
Se X é N(,u, 0’) , entdo:
P(u-0o<X<u+0)=0,6827
P(H=20<X<u+20)=0,9545

P(H-30<X<u+30)=0,9973

REGRAS DE DERIVAGCAO

(u+v)’:u’+v’

sin u)'=u' cosu

cos u)' =-u'sinu

(a“)' =u'd" Ina (aDIRW{l})

(In u)' =4

u

(Ioga u)' :u una (aDR"\{l})

LIMITES NOTAVEIS

lim [1+1j =e (nON)
n

lim Anx =1

x-0 X

e’ -1

lim =1

x-0 X
. Inx
lim —=0

X—to  y
X

lim € e (pDR)

X —+00 XP



