Novo Espaco — Matematica A, 12.2 ano Porto
Proposta de resolucéo do teste de avaliacéo [janeiro —2019] ' Editora

CADERNO 1

n

1.1.  Considere-se o acontecimento A: "pelo menos um dos membros do casal € escolhido

P(A)=1-P(4) :1—%:1—£~0,714
Resposta: Opcao (C) 0,714

1.2.  Seja n o nimero de sequéncias diferentes que € possivel formar.
n=6!x21=1440
6!: permutacdes do casal juntamente com os restantes elementos.
2!: permutagdes entre os elementos do casal.

Resposta: Podem formar-se 1440 sequéncias diferentes.

2.
21, f'(x)=4x-e¢"
f(x)=4-¢"
Yi=4-e~(X)
Observando uma representagdo grafica de f", ]
identifica-se o valor arredondado do seu zero, “
observando que ha mudanga de sinal.
x=1,39
Resposta: Opcao (A) 1,39 K1 %3es20uy X8
-f(4 -f(4 -f(4
2.2, k:1im—f(xz) TGO R € el G0 TS WO 0 R O
-4 xT—4x x4 x(x—4) x4 x x4 x—4
= Ly (a) =1x(16-¢*) = 9,650
4 4
Resposta: Opcao (A) -10<k<-9
3.

3.1. Comoareta y =1 € assintota ao grafico de f quando x tende para +oo , 0 seu decliveé 0.

im 2SO (3—@] = 3-1lim (MJ =3-0=3

X — +oo X X — +oo X X

Resposta: Opcao (D) 3
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3.2 g(x)=x2— f(x)
g' (_x) =2x —M .
24/ (%)
Atendendo a que a reta r passa pelos pontos (2, 3) e (0, 6) e designando por m o seu
declive, tem-se m = g = —E. Entdo, f' (2) = —é .
0-2 2 2
3
(2 T +
g'(2)=4- 1) 4o2 g4 3 =4+£=16 3 ~4,43
2./7(2) 243 43 4 4
Resposta: g’ 2) =4,43
4 f (x) =+e' —2x
e)C
fi(x)=—=-2
2e'
Sejam m, e m_ os declives das retas r e s, respetivamente.
0
, e 1 3 1 2
m = f(0)= -2=—=-2=-— ,peloque m =——=—.
< < o 2 , )
Entdo, resolvendo a equacdo f (x) = 3 graficamente, obtém-se:
Plot1 Plotz Plot3 AZEE :
nvyige*/(2[eF)-2 [ /
\Y282/3 I
n\Ys=N i yi
I\Y4=
E\Ys= _._.__—--’/
\Ys=
I\Y?= I
B\Ysg= Intersection )
X=3.3479529 Y=.66666667
x=3,35

Resposta: A abcissa do ponto B €, aproximadamente, 3,35 .

FIM (Caderno 1)
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CADERNO 2
: . +1) 1Y
S. limu, =lim 20 =tim|1+—=] =e
n n

Sabe-se que (un) é crescente, logo u, — e . Entdo, lim f (un) =—00,

Resposta: Opciao (D) —00

6.1. Como o dominio de f é R e a fun¢do é continua, uma vez que se trata de uma fungdo
irracional, entdo nao tem assintotas verticais.
Assintotas ndo verticais:

Seja y=mx+b .

m= lim lim = lim
X — +oo X X — +oo X X — +oo X X — +oo X
X 1+72
X .
= lim = lim ,/1+ =1
X — +oo X X — t+oo X

(\/x2 +4—x)(\/x2 +4 +x)
b= Jim (£ (x) =)= tim (V7 +4 )= tim, Trar

242
= lim X HA-x lim L:i:o

X — +oo [x2+4+x X — +oo [x2+4+x 400

Quando x — +oo, 0 grafico de f admite a assintota de equagdo y = x.

Repetindo o processo quando x — —0:

o f(x) L x4
m = hm _— = llm _—
X

X - —00 X X - —00

4
x2(1+sz |x| 1+i2
= lim +———== lim ——*—=
X - —00 X X - —00 X

b= lim (f(x)+x):xli@m(\/f—+4+x): im (\/x2+4+X)(\/x2+4—x):

— — = 2
X =00 A= VX +4-x

24 42
= lim X HA-x lim L:i:o

U +4—x T 44 —x

Quando x — —o, o grafico de f admite a assintota de equagdo y =—x.

Resposta: As assintotas ao grafico de f sdo definidas pelas equagdes y=x e y=-x.
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6.2. a) Como a funcdo f € par, a abcissa do ponto Q é —a. Entao, Q_P =2a.

[ 2
g(a):zaxT‘f(a),istoé, g(a):MQ g(a):ax [a2+4‘

2
b) A func¢do g definida por g (x) = xx/m ¢ uma funcdo continua em R, em
particular, é continua no intervalo [1, 2] .
g()=+5 e g(2)=2v22+4 =28 =432
Como 5<28<32, entio /5 <~/28 <+/32.

Pelo Teorema de Bolzano-Cauchy, conclui-se que [k D]l, 2[ 1 g (a) =28

7.1. lim(un)Zlim(n+kj =lim

k-2 k-2 15 k-2 4 k-2 : 5 13
e =f(1)><f(4) =g "=ZT—e*X2e e "Zet oe et e k2= k=—
2 4 4
~ 13
Resposta: Opcao (C) "
7.2, f(x)=§eZ

f'(x):lxe1+£ele:lei+feg: l+f eZ=4+er
2 27 4 2 8 >'g :

f'(x)=0 o 4+xei=0 = 4+x=0 0 e§=0 = x=—4
X —00 —4 —00
e - |9 ¢
f(x) N 2 7
f(-4)=-2¢" =~
Resposta: C(—4, —gj
e
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8.

8.1.

8.2.

Editora

f(x)<0 - 4*”—%50 R S xs—%

xD}—OO, —é}
2
3

Resposta: O conjunto-solucao é }—00, —E}

1 1 2 1
x)=g(x) & 4" ===2" o 4x4"—==2" < 4%x(2") -2"—==0
F()=g(x) = 4 -1 : () -2
Seja 2" =y.

1 2+/4+32 1 1
4y —y—=—=0 o 8y"-2y-1=0 e y="""" = ¢ y=— [0 y=——
y -y > y y y 16 y > y 1
2‘=l O 2":—l e 2°=2" =« x=-1

2 4

cond. impossivel

Resposta: S :{—1}
2x _ X ex ex—l X X _

lim <—% = lim ( ):lime—xlime o121

x-0" 2x x-0" 2x x-0" 2 x-0" x 2 2
1

.oes+1 0+1 1

li ==

x-0" 2 2 2

£(0)=4"

Para a func@o ser continua no ponto de abcissa 0, deve verificar-se:
f(0)= lim_f (x)= lim_f (x)

R PV iy
2 2

Resposta: O valorde k é —%.

FIM (Caderno 2)



