Novo Espaco — Matematica A, 12.2 ano W Porto

~ . Editora
Proposta de teste de avaliacao [maio — 2019] '
Nome:
Ano / Turma: N.2: Data: - -

*  Naio é permitido o uso de corretor. Deves riscar aquilo que pretendes que ndo seja classificado.
* A prova inclui um formulario.
*  Ascotagdes dos itens encontram-se no final do enunciado da prova.

CADERNO 1

(E permitido o uso de calculadora grafica.)

1. O Rui vai montar um comboio constituido por uma méiquina e oito carruagens numeradas

W e Wy
Wes W B

A montagem deve ser feita de modo que duas carruagens consecutivas ndo podem ter
ambas nimeros impares ou nimeros pares, tal como € exemplificado a seguir.

Nestas condi¢des, quantas sdo as possibilidades de montagem?

(A) 576 (B) 1152
(©) 1728 D) 192
2. Considera, em C, conjunto dos nimeros complexos, a condi¢io:

lz-i|<1 D OSArg(z)Sg

No plano complexo, esta condicao define uma regido.

Qual € a area dessa regido, arredondada as centésimas?

(A) 0,29 B) 2,64
© 107 D) 0,37



Novo Espaco — Matematica A, 12.2 ano ' Porto

Proposta de teste de avaliacao [maio — 2019]

4.1.

4.2

Editora

. . L . —Z
Considera, em C, conjunto dos nimeros complexos, z, =3+i e z, =— .
i

. . 3n . .
Para um ndmero real &, pertencente ao intervalo }r, 7 , 0 nimero complexo z = e'd

verifica a condi¢ao |z - zl| = |z - 22| .

Determina o valor de @ arredondado as centésimas.

Um ponto P desloca-se numa reta numérica, no intervalo de tempo [ = [0, 10] (medido

em segundos), de tal forma que a abcissa, no instante ¢ € dada por
LA
x(t) = —2811’1(? + n)

Recorre as capacidades grificas da calculadora e determina, no intervalo de tempo
considerado, o nimero de vezes em que a distancia do ponto P a origem € igual a 1,5.

Na resposta deves apresentar:
— a equacdo do problema;

— a reproducdo, num referencial, do(s) grafico(s) da(s) funcao(des) visualizado(s) na

calculadora que te permitem identificar o nimero de solugdes da equacao.

Sabe-se que x(t) =Acos(at+¢),com A>0, w>0e¢ ¢D[O, 27:[.

Qual € a fase deste oscilador harmodnico?

37n
A B —
A) = (B) :
3n
o =X p =
© 5 (D) 5

FIM (Caderno 1)

Cotacoes Total
Questoes — Caderno 1 1. 2. 3. 4.1. 4.2.
Pontos 12 12 20 19 12 75
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CADERNO 2

(Nao é permitido o uso de calculadora.)

5. Na figura, estd representada, num referencial o.n. xOy, a A
circunferéncia de centro na origem e raio 1.

ac=
™

Sabe-se que:

* 0 ponto P tem coordenadas (1, 0) ;

. [ABCD] ¢ um retangulo;

e 0s angulos POA e BOC sao geometricamente iguais e

\j

cada um deles tem amplitude &, com @[] }0, g[ 0 {x

Seja f a funcdo, de dominio }0,%[, em que f (9)

representa a area do retangulo [ABCD] .

2

5.1. Mostra que f(@) :W.
an

5.2. Determina uma equagdo, na forma y=mx+b; mOR ObOR, da reta tangente ao

gréafico de fno ponto de abcissa %

6. Considera a func¢io f, de dominio ]—n, + 00[ , definida por

2x—sin(xj

+2 se xD]—n, 0[
sin x

f(x)=415 se x=0

3e* —3e”

. se xD]O,+00[

Verifica se fé continua em x=0.
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7. Considera a funcdo f, de dominio R, definida por f (x) =2x-In (%j .

Na figura, em referencial o.n. Oxy, estdo representadas as funcdes
f e f' (fungdo derivadade f).

Sabe-se que os pontos A e B tém igual abcissa. O ponto A pertence
ao grifico de f e B pertence ao graficode f'.

A distancia entre os pontos A e B é dada por d(x), em que Xx

representa a abcissa comum aos pontos A e B.

Determina as coordenadas de B quando a fungdo d atinge um

minimo.
8. Na figura, no plano complexo, estdo representados cinco m

pontos: P, O, R, Se T.

T.
Sabe-se que:
°S
* 0 ponto P € o afixo de um numero complexo z; pe
z 0 Re(@
o 1= — Re
i

O afixo do nimero complexo w pode ser: Q

(A) opontoS (B) oponto Q

(C) opontoT (D) opontoR

: . : 1+i"”

9. Em C, conjunto dos niimeros complexos, considera w =

V3-i

Sabe-se que w € uma das raizes ctibicas de um nimero complexo z .

Determina a raiz cibica de z, cujo afixo, no plano complexo, pertence ao quarto
quadrante.

Apresenta o resultado na forma trigonométrica com argumento pertencente ao intervalo

}3_71 Zn[.
2
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i - (1+i)’
10. Em C, conjunto dos numeros complexos, considera z = > ( — ) , com
2cos 6+1sm(26)
HD]O, n[.
5
10.1. Mostra que z = xe
2cosd
()
10.2. Considera o resultado z = xe'? e representa z, na forma:
2cos @
P T
a) algébrica, se 8 = Z ;
. Y 2n
b) trigonométrica, se &= ?
FIM (Caderno 2)
Cotacoes Total
Questoes — Caderno 2 | 5.1. | 5.2. 6. 7. 8. 9. 10.1. | 10.2.a) | 10.2. b)
Pontos 14 | 15 | 12 | 15 12 15 12 15 15 125
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FORMULARIO

GEOMETRIA

Comprimento de um arco de circunferéncia: gr
(g : amplitude, em radianos, do angulo ao centro; r : raio)
Area de um poligono regular: Semiperimetro X Apdtema

2
{ ; ar
Area de um setor circular: =~

2

(¢ : amplitude, em radianos, do angulo ao centro; 7 : raio)

Area lateral de um cone: Tir g

(r : raio da base; g : geratriz)
Area de uma superficie esférica: 4 77°

(r: raio)
Volume de uma piramide: 1 x Area da base x Altura
3

Volume de um cone: 1 x Area da base x Altura
3

Volume de uma esfera: i 117 (7 raio)
3

PROGRESSOES

Soma dos 7 primeiros termos de uma progressao (uy):

~ e sy u +u
Progressao aritmética: — " xn
2

n

Progressio geométrica: u, x !

TRIGONOMETRIA
sin (a+b) =sina cos b+sin b cos a
cos(a+b) =cos a cos b—sina sin b

sinA _sinB _sin C

a b c

a® =b* +c* —=2bccos A

COMPLEXOS
(p cis 6?)" =0 cis(n@) ou (p eie)" = p'e?
0 + 2kTt
i pcis 8 =\/;cis(9+72knj ou 4pel =ype "
n

(ko{o, .., n-1} e nON)

PROBABILIDADES

H=p x+..+p x,

crz\/p1 (x,—p) +..+p, (x, - )
Se X é N (u, o) . entio:
P(u-0<X<u+0)=0,6827
P(u-20<X <pu+20)=0,9545
P(p-30<X<u+30)=0,9973

REGRAS DE DERIVACAO

(u+v)’=u’+v’

cos u)’ =-u'sinu
’
u
tan u)'= 5
cos™ u
'
eu) :ul eu

] _ u +
(loga u) = ina (aDR \{1})
LIMITES NOTAVEIS
lim (1+ljn =e (nON)
n
. sinx _
lim &L=
x-0 X
lim lnx:0
X — +00 x
lim < =+ (pOR)



