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. Considera as fung¢oes dadas por:

f(z) = er + 2, g(r)=2-3e""1, h(zr)=1-In(z+e),

i) = In(d — 22), j(x) = m

Determina o dominio de cada uma delas.

Caracteriza f ', g  eh .

equagao y = 1.
. Em R, as funcdes f e g sdo dadas por f(z) = Vo +4 e g(x) = 22 — 2z — 3. Caracteriza
fogegof.
. A restrigao principal da fungao seno é uma aplicacao bijetiva de [—m/2,7/2] em [—1, 1], logo
tem inversa, que se designa por arco seno,

arcsin : [—1,1] — [-7/2,7/2],
definindo-se, para cada z € [—1, 1], arcsinz como o unico y € [—7/2,7/2] tal que siny = x.

(a) Faz um esbogo do grafico de arcsin.

(b) Determina arcsin(sin 2T).

. A restrigao principal da fungao cosseno é uma aplicagao bijetiva de [0, 7] em [—1, 1], logo
tem inversa, que se designa por arco cosseno,

arccos : [—1,1] — [0, 7],
definindo-se, para cada x € [—1, 1], arccos z como o tnico y € [0, 7] tal que cosy = x.

(a) Faz um esbogo do grafico de arccos.
(b) Determina arccos(cos 2F).

(c) Mostra que a relacdo arccosx + arcsinz = §, Vo € [~1,1] é uma consequéncia da
conhecida relagao sin(§ — y) = cosy, Vy € R.

(d) Mostra que sin?(arccos ) = cos?(arcsinz) = 1 — 22, Vo € [-1,1].

. A restrigao principal da funcao tangente é uma aplicagao bijetiva de | — 7/2,7/2[ em R,
logo tem inversa, que se designa por arco tangente,

arctan : R — | — w/2,7/2],
definindo-se, para cada x € R, arctanz como o dnico y € | — 7/2,7/2[ tal que tany = x.

(a) Faz um esbogo do grafico de arctan.

(b) Determina arctan(tan 3T).

(c) Deduz com a ajuda de 4.(d) que tan?(arcsinz) = 2 V€ | —1,1[.

1—ax2?



6. A restricao principal da fungao cotangente é uma aplicagao bijetiva de |0, [ em R, logo tem
inversa, que se designa por arco cotangente,

arccot : R — 0, 7],

definindo-se, para cada x € R, arccot x como o unico y € ]0, 7| tal que coty = z.

(a) Faz um esbogo do grafico de arccot .
(b) Determina arccot (cot 2F).
¢) Mostra que a relagao arccot z+arctanx = %, Vo € R é uma consequéncia da conhecida
Most laga t t 5, Vo eRé éncia d hecid
relacao tan(g —y) =coty, Yy € R.
eduz com a ajuda de 4. que cot“(arccos x =2 Ve —1,1}.
d) Ded da de 4.(d 2 L

1—x2?
7. Determina o dominio, o contradominio e os zeros das funcoes dadas por:
(a) f(z) =7 — arccos(2x + 1) (b) g(x) = —g + arccot (—3x)

X

0o s (%)

h(x) = arct
(c) h(z) = arctan P

8. Seja f a funcio dada por f(x) = arcsin(a? — 1).

(a) Determina o dominio e o contradominio de f.

(b) Indica as coordenadas dos pontos de interse¢ao do gréfico de f com os eixos coorde-
nados.

: ~ 1 : . .
9. Considera a funcao g tal que g(x) = arccos —. Indica o dominio, o contradominio e os zeros
x
de g.

10. (a) Seja f uma fungao real de varidvel real. Observa que f = g + h, onde

g(x) = %[f(iﬂ) +f(=2)] e h(x)=[f(z) - f(-2)].

Mostra que g é uma funcao par e que h é impar.

(b) Expressa cada uma das fungoes seguintes como soma de uma funcdo par e outra impar:
fi(z) =3 =2z +2* — 527,
fo(z) = (z + 2) sinz — 2®sin(5z), f3(x) = sin(x + 7/3).

(¢) Mostra que a soma de duas fungoes pares é uma fungao par e que a soma de duas
fungoes fmpares é uma funcao impar.

(d) O que podes afirmar acerca do produto de duas funcoes pares? E de duas impares? E
de uma par e outra impar?

11. Resolve cada uma das seguintes equagoes:

1 2 cot
(a) cos(2x) = oy com € [—2m, 27]. (b) xsicr?xx =0.
2 —1)sin(2
(c) sinz = tanx. (d) (= ) sin(2z) =0.
x
12. Considera a fungao dada por f(x) = arcsin ;—J_rg Determina:

(a) o dominio de f;

(b) os valores de x tais que f(x) > 0.

13. Determina o dominio e os zeros da funcao dada por

(z) = arccos(z?) se x <0
W)= et se >0



