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Folha 16 2011/12

1. Seja f : [a,b] — R, com a < b, uma funcao integravel e primitivivel, e seja F' uma sua
qualquer primitiva. Seja P := {xg,z1,...,x,} uma qualquer parti¢ao de [a, b].

(a) Porque é que existe & € |x;—1, z;[ tal que

(b) Mostra que F(b) — F(a) = Y1 | F(x;) —

e que, portanto,

Conclui que

Ble)=Fleis) — p(g), i=1,...,n?

Ti—Ti—1

F(xifl) = ‘S’(f, Pag)a onde 6 = (61""7571)7

S(f,P) < F(b) — F(a) < 5(f,P).

b
| #@)de = F¥) - Pla) 1)

Informagao: A expressao diz-se a formula de Barrow. O seu 2° membro aparece muitas

vezes escrito na forma abreviada [F'(x)]

2. Calcula:
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com o mesmo significado.
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3. Determina a area da regidao do primeiro quadrante limitada pela pardbola de equacao
y = 22 — 22 + 2 e pela reta que lhe é tangente no ponto (2,2).

4. Determina a drea da regiao limitada pelos graficos das fungoes dadas por f(x) =

0082 x

e g(r) = ——=em [In2,In5].
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. Determina a drea da regiao do plano delimitada pelos graficos das funcoes f(x) = sinz e
g(x) = cosz e pelas retas x = —m e z = 7.

. Seja of = {(x,y) cR?:y> (ac—S)Q/\yZa:—l/\ygél}
(a) Representa geometricamente a regiao 7.

(b) Calcula a area da regiao <.

. Determina a area da regido de R? delimitada pelos graficos de f(z) = V4 + 22 e g(z) = x
e pelas retas de equacoes r = —2 e x = 2.



