Teste Intermédio de Matematica A

= Escola Sec unl.laui;x‘!: Versao 2
d r Francisco
e Franco

www.esffranco.edu.pt

Teste Intermédio

MATEMATICA A

Versao 2

Duracgéo do Teste: 90 minutos | 20.03.2014

10.° Ano de Escolaridade

RESOLUCAO

GRUPO I

1. Resposta (A)

Os pontos no exterior da circunferéncia estao limitados por duas retas horizontais (pelo que estédo excluidas
as alternativas (C) e (D)). A distancia entre essas retas parece ser igual ao diametro da circunferéncia (3)
pelo que também esta excluida a alternativa (B).

2. Resposta (C)

Como a area do triangulo maior é % vezes a area do menor, logo SO = ,/% X Q_O = gx Q_O pelo que

as coordenadas de S sdo %(2, 5) = (%,6).

3. Resposta (D)
C+0OE-AB=C+CD+DE=E.

4. Resposta (A)

Pela condicdo dada, a reta é paralela ao eixo Or, pelo que um vetor diretor é colinear ao vetor (1,0,0).
Assim, estdo excluidas as alternativas (B) e (D). Como qualquer ponto dessa reta tem coordenadas
(z,5,~3), sendo zum numero real, logo a alternativa (C) é também rejeitada.

5. Resposta (B)

O grafico de (A) ndo pode representar a funcéo pedida pois ele mostra que a temperatura da agua tendeu,
com o passar do tempo, para uma temperatura inferior & ambiente (e deveria tender para a temperatura
ambiente);

O grafico de (C) também ndo pode representar a funcdo pedida pois ele mostra que a temperatura da agua
foi igual a 70 ° C apds 3 minutos (e deveria ter sido apés 2 minutos);

O gréfico de (D) também nado pode representar a funcao pedida pois ele mostra que, quando a Rosalia
apagou o lume, a temperatura da agua foi igual a 95 ° C (e deveria ter sido 90 ° C).
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GRUPO Il

D, =)~ 1o 4]e D} = [-5, +oof|.

f@)=0lz=-Tvz=1]

Um intervalo de valores reais onde a fungdo f é, simultaneamente, negativa e decrescente pode ser

|—-7,-4] ou | = 7,-5] ou | —4,58;—4] ou ...

f@)xf(-1)20 < f(x)x220< f(x) 20
€8 -, -T]u[-21]|

Como o gréfico da funcgéo frepresenta uma parabola com a concavidade voltada para baixo, é necessario

calcular a 2.2 coordenada do seu vértice:

a A i b _ 300 _ .
A 1.2 coordenada é igual a —; = N——lfﬁ_lo’

. 0 lucro méaximo é igual a f(10) =[2400] euros.

A condicdo a resolver é f(z) < 1860 no intervalo [2,20].

~152% + 300z + 900 < 1860 < —152° + 300z — 960 < 0 < —2” + 20z — 64 < 0
Ora, -z +20z - 64 =0 < z=4v z =16
4 16
- +205-64<0 < z<4vaz>16 - —X
Atendendo a que z € [2,20], tem-se que o conjunto solugdo da condi¢do dada é |[2,4] U [16,20]

Interpretagdo: o lucro sera inferior ou igual a 1860 euros se forem vendidas entre 20 e 40 mochilas ou
entre 160 e 200 mochilas (inclusive).

A area do paralelogramo [A BCD] é dada pelo produto entre a sua base e a sua altura.
Como o raio da circunferéncia é 2, conclui-se que a altura do paralelogramo é 4.
BH = (-2,2) & H - B =(-2,2) & (3,5) — B = (—2,2) pelo que as coordenadas do ponto B séo (5,3).

Assim, a base do paralelogramo vale 5 unidades pelo que a area pedida é iguala 4 x 5 = .

A equacdo da reta AH é daforma y = mx + b. Atendendo a que as coordenadas do ponto A séo (0,3),
tem-se b = 3. Um vetor dareta AH é AH = (3,5)-(0,3) =(3,2).

Assim, m = % pelo que a equacéo pedida € |y = %:c + 3

Nota: Um outro processo para calcular o declive da reta AH é usar as coordenadas dos dois pontos, ou
2-4 _ 2

seja, m = j=3 = 3.
Se os pontos tém ordenada 4 e pertencem a circunferéncia, tem-se:

@-37+@-5 =4 @-3"=3c2-3=2V3 o 2=3+V3va=3-3
.. as abcissas pedidas sao 3+\/§ e 3—\/3
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4.1. A seccdo produzida no cubo pelo plano A CM é o trapézio colorido da figura:

z“

4.2. As coordenadas do ponto A sdo (z,0,5), sendo z = 52 -3% = 4.
.. as coordenadas de A sdo (4,0,5).

Seja P(z,y,z) um ponto qualquer do plano mediador do segmento [A B]. Entdo, tem-se:

ﬁzﬁ@(m—ﬁlf+y2+W=x2+(y—3)2+M
@):7/—8:1:+16+><=ﬁ:}[+><—6y+9<:>|—8$+6y:—7‘

4.3. Ha duas solucdes para o problema. O plano definido por 2 = k& estd a d
unidades, na vertical, do ponto B. Como a seccao Eroduzida na esfera é um
circulo de area 257, tem-se que o0 seu raio € 5 (pois 5w = 257.)

nd=+v13* 5% =12

Atendendo a que a cota do ponto B é 5, tem-se:
k=5+12vk =5-12, ou seja, kpode tomar os valores -7/ ou .

FIM
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