Espiral 10 — Matematica A, 10.° ano
Proposta de resolugao [maio — 2025]

1.1. Opgao (A)
Se POz, entdo x, =0 A y,=0.

k2-9=0 A k-3=0(k=3vk=-3) A k=3<k=3

1.2. Opc¢ao (B)
Se PexOy, entéo z, =0.

k? -9k =0 k(k-9)=0=k=0v k=9
2.1. B(-2,4,6);C(-2,1,6); E(1,1,-2) e H(-2,1,-2)

22.a) y=4 b) z=2
c)y=4nrz=-2 d) x=1Az=6 A1<y<4

23, J(x-1P+(y -1 +(2-6) =\(x+2) +(y-4) +(z2+2) =
X -2x+1+y? -2y +1+2° -122+36 =x* +4x+4+y* -8y +16+ 2° +4z+4 &

& 2x-4x-2y+8y-12z2-4z+1+1+36-4-16-4=0<-6x+6y-16z+14=0 <
<-3x+3y-8z+7=0

2.4. A esfera de didmetro [AF]| tem centro no ponto médio de [AF], de coordenadas

j, ou seja, (1,4,2) e raio igual a %:%:4.

£1+1 4+4 6+(—2)

2 2 2

Assim, a inequagéo pedida é: (x—1)2 +(y —4)2 +(z—2)2 <16

3. O ponto de intersegéo de [AB] com o seu plano mediador é o ponto médio de [AB]:

445 3+2 —1+(—3)J_(1 5 2}

M = ) ) ~ YA
[45] ( 2 2 2 2'2

4. Opgao (B)
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com o plano xOz é definido por:

(x+2) +(y-3Y +(z-1)<25 A y=0 (x+2)+9+(z-1) <25 A y =0
& (x+2)+(z-1)°<16 A y=0

O circulo tem centro no ponto de coordenadas (—2 ,0 ,1) eraio 4.

A medida da area do circulo é igual a 16x.

6.1. X2 +(y+4) +(z+1) =16 A x=0A2=0(y+4) +1=16 A x=0 A z=0&

Sy+4=+f15 A x=0Ar z=0y=-4+/15 A x=0 A z=0
As coordenadas dos pontos A e B sao (0,—4+\/ﬁ, 0) e (0,—4—@,0).

AB=-4+15—(-4-\15) =4+ 15+ 4+15 =2,/15

6.2. x> +(y+4) +(z+1) =16 A y=0=x?+(z+1) =0 A y=0=x=0rz=-1A y=0
Como o unico ponto de intersecdo da superficie esférica com o plano xOz é o ponto

(0,0 ,-1), a superficie esférica é tangente ao plano xOz.

6.3. Seja C o centro da superficie esférica.
PC=C-P=(0,-4,-1)-(v/3,-2,2)=(—/3,-2,-3)

Q=C+P—C=(O,—4,—1)+(—\/§,—2,—3):(—\/5,—6,—4)

7. Opgao (A)

[P | 45 8] - - [+ -3 -3

8. mzﬁzﬁz—G; y=-6x+b
v, -3

A reta passa no ponto de coordenadas (—3, —2) . Logo:

—2:—6><(—3)+b<:>—2=18+b<:>b=—20
Assim, a equacéo reduzida daretaé y =—6x-20.
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9.1. (x+2)2+(y—1)2=13 A x=0<:>(y—1)2=9<:>y—1=i3<:>y=—2 Ay=4
Como y, <0, tem-se A(0, -2).

Seja G o centro da circunferéncia. Sabe-se que G pertence a reta AD, sendo AG um vetor
diretor da reta.

G(-2.1)

AG=G-A=(-2,1)-(0,-2)=(-2,3)

Assim, uma equagao vetorial da reta pedida é (x,y)=(0,-2)+k(-2,3),k €R.

9.2. HGA—B“ = 6HA—BH =6xr =613, pois [ABCDEF| é um hexagono regular inscrito numa

circunferéncia.

No contexto apresentado representa o perimetro do hexagono.

10. Seja C o centro da esfera. Sabe-se que qualquer reta que passa por C contém um
didmetro da esfera.

2=1-k k=3
(—2,1,0):(1,—2,—3)+k(—1,1,1)<:> 1=2+k<<k=3

0=-3+k k=3
Conclui-se que C er, logo a reta r contém um diametro da esfera.

didmetro da esfera.
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